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Chương 1

SAI SỐ THÔ VÀ MỘT SỐ PHƯƠNG PHÁP PHÁT HIỆN SAI SỐ THÔ
1.1. Khái niệm về phép đo và sai số đo

1.1.1. Phép đo

Phép đo trong trắc địa thực chất là một phép thử nhằm xác định các đại lượng trắc địa thực hiện theo một quy trình trong một hệ điều kiện đo tại một thời điểm cụ thể (t).

Hệ điều kiện tương ứng của đại lượng cần đo L bao gồm các điều kiện đo thành phần Ci (i = 1 ( u) và có thể được biểu diễn dưới dạng:

Gi (t) := ( C1 , C2 ,..., Cu(                          
                   
  (1.1)

Mỗi điều kiện đo thành phần Ci (i = 1 ( u) tác động đến kết cục của phép đo và đương nhiên sẽ làm thay đổi giá trị của kết cục đó.

Nhận biết tác động của mỗi điều kiện đo thành phần Ci (i = 1 ( u) đến kết cục của phép đo thông qua cách thu nhận các thông tin r {Ci  (t)} = ri (t) tại thời điểm đo (t) và xác lập được quy luật ảnh hưởng của các thông tin đó đến kết cục của phép đo. Xác định các thông tin ri (t) tại thời điểm đo có thể thực hiện bằng phương pháp thực nghiệm hoặc đo đạc trực tiếp ngoài thực địa.

Các thông tin ri (t) (i = 1 ( u) tạo nên tập hợp các thông tin tương ứng với các điều kiện đo thành phần Ci (i = 1 ( u) và giữa tập hợp thông tin này với hệ điều kiện của phép đo luôn có quan hệ dạng:

 Ri (t) : = {r1 (t), r2(t),..., ru (t)} = ( {Gi (t)}                    
   (1.2)

Tổng hợp các thông tin ri (t) ( Ri (t) theo quy trình đo xác định tại thời điểm đo (t) cho ta kết cục của phép đo.

1.1.2 Sai số đo và phân loại

Sai số đo ((i) của trị đo Li là hiệu giữa trị đo và trị thực tương ứng X. Từ định nghĩa trên ta có công thức tính sai số đo:

 (i = Li - X                                           


            (1.3)

Vì kết quả đo chịu tác động của các điều kiện đo thành phần trong hệ điều kiện của phép đo nên sai số đo ((i) định nghĩa theo (1-3) là tổng hợp của các sai số đo thành phần tạo nên do tác động của các điều kiện đo thành phần trong hệ điều kiện của phép đo đó.
Từ đó ta có thể coi sai số ((i) của trị đo Li là tổng hợp của các sai số đo thành phần dạng:
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(1.4)

Trong thực tế do tính chất của các điều kiện đo thành phần, nên các sai số đo thành phần bao gồm nhóm sai số đo thành phần mang tính ngẫu nhiên (ký hiệu là (i) và nhóm sai số đo thành phần không mang tính ngẫu nhiên bao gồm sai số hệ thống kí hiệu là Si và sai số thô kí hiệu là Ti. 

Nhóm điều kiện đo thành phần tác động không có quy luật về giá trị đến kết cục của một phép đo sẽ tạo nên nhóm sai số đo mang tính ngẫu nhiên. Ngược lại khi các điều kiện đo thành phần tác động có quy luật về giá trị đến kết cục của một phép đo sẽ tạo nên nhóm sai số đo mang tính không ngẫu nhiên.

Nếu u1, u2 và u3 lần lượt là số lượng các điều kiện đo thành phần tạo nên nhóm sai số đo ngẫu nhiên và không ngẫu nhiên và u1 + u2 + u3= u, thì công thức 

(1-4) có thể viết dưới dạng:
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(1.5)

Cơ sở toán học của các phương pháp bình sai trắc địa là ứng dụng toán 

xác suất và toán thống kê, nên các trị đo phải được coi là các sự kiện ngẫu nhiên nên trước khi đưa các trị đo vào bình sai chúng ta phải làm giảm tối đa ảnh hưởng của các sai số đo không ngẫu nhiên.
1.1.2.1 Sai số thô

Sai số thô là loại sai số có giá trị rất lớn so với sai số ngẫu nhiên và nó ảnh hưởng rất xấu  đến kết quả bài toán bình sai. Các nguyên nhân gây ra sai số thô như: do nhầm lẫn khi đo, nhầm lẫn khi vào dữ liệu hoặc do sai số hệ thống tích lũy một chiều…để đảm bảo tính chính xác kết quả bài toán bình sai cần thiết phải nghiên cứu các mô hình toán học hợp lý để tìm kiếm và xử lý những trị đo chứa sai số thô.
1.1.2.2 Sai số hệ thống

Sai số hệ thống là sai số sinh ra trong điều kiện đo, do ảnh hưởng có tính chất hệ thống của một số yếu tố đặc thù nào đó.

Trong điều kiện đo như nhau tiến hành đo nhiều lần của cùng một địa lượng hoặc đo nhiều địa lượng cùng loại, nếu sai số có biểu hiện có tính chất hệ thống và dấu, hoặc biến đổi theo một quy luật nhất định thì loại sai số đó gọi là sai số hệ thống.

Sai số hệ thống ảnh hưởng phức tạp đến kết quả bình sai, do đó trong trắc địa người ta cố gắng loại bỏ hoặc làm giảm ảnh hưởng của sai số hệ thống thông qua phương pháp kiểm định tìm được trị số của nó để hiệu chỉnh vào kết quả đo.
1.1.2.3 Sai số ngẫu nhiên 

Sai số ngẫu nhiên là sai số sinh ra trong quá trình đo, do ảnh hưởng có tính chất ngẫu nhiên của các yếu tố ngẫu nhiên.

Trong điều kiện đo như nhau tiến hành đo nhiều lần của cùng một địa lượng hoặc đo nhiều địa lượng cùng loại, nếu trong dãy trị đo đơn lẻ mà sai số có độ lớn và dấu luôn biến đổi không theo quy luật, nhưng khi quan sát một dãy trị đo với số lượng lớn, sai số xuất hiện trong cùng một điều kiện đo mà xét thấy có quy luật thống kê nhất định, loại sai số đó gọi là sai số ngẫu nhiên.

Các đặc tính của sai số ngẫu nhiên

· Trị số tuyệt đối của sai số ngẫu nhiên không vượt quá một giới hạn nhất định, có nghĩa là sai số ngẫu nhiên luôn nằm trong một khoảng nhất định.

· Những sai số ngẫu nhiên có trị tuyệt đối nhỏ có khả năng xuất hiện nhiều hơn các sai số ngẫu nhiên có trị tuyệt đối lớn.

· Các sai số ngẫu nhiên có giá trị tuyệt đối bằng nhau nhưng trái dấu nhau thì khả năng xuất hiện như nhau.
· Khi số lần đo tăng lên vô hạn thì trị trung cộng các sai số ngẫu nhiên tiến tới không.

1.2. Một số phương pháp cơ bản phát hiện sai số thô

1.2.1 Phương pháp đo lặp nhiều lần của cùng một đại lượng

1.2.1.1 Phương pháp độ lệch cực đại


Để phát hiện sai số thô cần kiểm tra kết quả đo và tính toán. Nếu kết quả có nghi ngờ thì dùng tiêu chuẩn thống kê toán học để phát hiện và có biện pháp loại bỏ. Dựa vào dãy kết quả đo ta xác định độ chênh giữa các trị đo có giá trị lớn nhất Lmax với trị đo có giá trị nhỏ nhất Lmin.



Rn = Lmax - Lmin





(1.6)

Độ lệch này gọi là độ lệch cực đại trong dãy n trị đo.


Nếu coi trị đo nhiều lần Li (i=1÷ n) của một đại lượng là các giá trị của biến ngẫu nhiên L có luật phân bố chuẩn N(a, σ) thì biến xác định Dn được tính theo công thức:




Dn = R/ σ






(1.7)


Dn là biến ngẫu nhiên chuẩn hóa, các hàm phân phối xác xuất được tính theo công thức:




P(Dn, tα,n) = F(α,n)





(1.8)

Hàm phân phối này tra từ bảng D-Simon có độ tin cậy α tính theo β=1-α phụ thuộc vào chỉ số n. Độ lệch chuẩn σ được xác định từ dãy trị đo nhiều lần của cùng một đại lượng.


Từ bảng tra D-Simon, ứng với các tham số (α, n) ta đọc được giá trị dα,n tương ứng, tiếp đó xác định giá trị độ lệch cực địa cho phép.




Rmax = σ dα,n






(1.9)

So sánh giữa Rn với Rmax:


Nếu Rn ≤ Rmax thì ta gọi dãy trị đo không tồn tại sai số thô, nghĩa là độ tin cậy của chúng chấp nhận được.


Nếu Rn > Rmax thì độ tin cậy của chúng không chấp nhận được, khi đó sai số thô có thể xuất hiện ở trị đo Lmax hoặc Lmin.

1.2.1.2 Phương pháp kiểm tra hiệu chênh


Phương pháp độ lệch cực đại chỉ cho phép đánh giá một cách tổng quan về độ tin cậy của dãy trị đo. Trường hợp không chấp nhận độ tin cậy của dãy trị đo 

Rn > Rmax, chúng ta mới suy đoán sai số thô có thể xuất hiện ở trị đo Lmax hoặc Lmin.


Dựa vào dãy trị đo nhiều lần của cùng một đại lượng ta tạo nên hàm hiệu chênh.
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(1.10)


Trong đó:


x1, x2 là trị trung bình của (n-1) trị đo còn lại sau khi đã loại bỏ đi trị đo Lmax hoặc Lmin tương ứng.


Tạo biến ngẫu nhiên: 
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(1.11)

TP là biến ngẫu nhiên có luật phân bố Stuđơn với bậc tự do (n-1). Ta tìm được giá trị tp(n-1),α từ bảng phân bố Stuđơn ứng với các tham số (α, n) rồi so sánh:


Nếu TP ≤ tp(n-1),α thì nói rằng không có cơ sở để nói rằng trong các trị đo Lmax hoặc Lmin có tồn tại sai số thô, nghĩa là không có cơ sở để loại bỏ trị đo đó.

Nếu TP > tp(n-1),α thì hoặc trị đo Lmax hoặc Lmin có tồn tại sai số thô, nghĩa là có cơ sở để loại bỏ trị đo đó.


Dựa trên cơ sở phương pháp kiểm tra hiệu chênh, trong thực tế trắc địa để đơn giản trong quá trình tính toán sau khi xác định các hiệu chênh δ1, δ2 người ta so sánh hiệu chênh đó với sai số giới hạn Mmax. Tùy thuộc vào độ tin cậy yêu cầu sai số giới hạn này có thể chấp nhận giá trị trong khoảng (2δ÷3δ). Nếu δ1 hoặc δ2 lớn hơn hoặc bằng Mmax thì trị đo tương ứng có chứa sai số thô và ngược lại.


Trường hợp khi phát hiện dãy trị đo có chứa sai số thô phải loại bỏ trị đo đó và đo thêm hoặc không đo thêm trị đo khác phụ thuộc vào yêu cầu của từng bài toán đặt ra.

1.2.2.Phương pháp kiểm định thống kê 

Phương pháp kiểm nghiệm sai số thô bằng kiểm định thống kê có thể tiến hành theo hai bước sau:

Bước 1: Kiểm định tổng thể.
Giả sử hệ phương trình số hiệu chỉnh có dạng 
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         (1.12)  

Phương sai trọng số đơn vị trước và sau bình sai tương ứng là 
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. Nếu số liệu đo không chứa sai số thô thì phương sai sau bình sai được tính theo công thức
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(1.13)

Đặt 
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, nếu giả thiết gốc 
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 được chấp nhận, có nghĩa số liệu đo không chứa sai số thô, khi đó T tuân theo luật phân bố Fisher với bậc tự do r. Ngược lại, nếu giả thiết gốc bị bác bỏ thì có thể tồn tại trị đo chứa sai số thô.

Bước 2: Kiểm định cục bộ

Trong bước này sử dụng phương pháp kiểm nghiệm do Baarda đề xuất, nội dung của phương pháp như sau:

Giả thiết gốc của phương pháp kiểm định Baarda là
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(1.14)
có nghĩa là trị đo không chứa sai số thô. Mặt khác, 
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, do đó có thể lấy lượng thống kê của phân bố chuẩn tiêu chuẩn có dạng
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(1.15)

để kiểm định phân bố chuẩn u, nếu  
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thì bác bỏ H0, có nghĩa là trị đo có thể chứa sai số thô.
1.2.3 Phương pháp sử dụng sai số khép điều kiện hình học của lưới
Trong lưới tam giác hoặc lưới đường chuyền sai số thô được phát hiện dựa vào sai số khép của phương trình điều kiện [2]. 
Để kiểm tra được sai số thô của các trị đo, mỗi trị đo phải xuất hiện ít nhất trong phương trình điều kiện kiểm tra.

1.Điều kiện hình

Giả sử trong tam giác thứ i bất kỳ, đo tất cả các hướng 
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Ta có công thức tính sai số khép tam giác như sau:




[image: image21.wmf]214365

w()()()180

o

i

NNNNNN

=-+-+--




(1.16)
Theo lý thuyết sai số, công thức tính 
[image: image22.wmf]w
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Do đó, sai số khép tam giác đo hướng phải thỏa mãn điều kiện 




[image: image24.wmf]w

w3.36.

mnN

D

£=







(1.18)

2. Điều kiện cực


Để kiểm tra điều kiện cực xuất phát từ phương trình:
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Phương trình điều kiện số hiệu chỉnh có dạng:
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Từ (1.20) ta có


[image: image27.wmf]2

222

w

1

2.

C

n

i

i

mctgm

b

=

=

å








Do đó, sai số khép cực phải thỏa mãn điều kiện sau:
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trong đó, 
[image: image29.wmf]1
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3. Lưới đường chuyền

Quy trình tìm kiếm trị đo thô trong các đồ hình tuyến đường chuyền phù hợp có n góc đo và (n-1) cạnh đo và đa giác đường chuyền khép kín có n góc và n cạnh đo được thực hiện như sau [4]:
Bước 1: Tính sai số khép phương vị

1. Đường chuyền phù hợp
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2. Đa giác đường chuyền khép kín




[image: image31.wmf]0

1

W(2).180

n

i

i

n

a

b

=

=--

å






(1.23)
Bước 2: Tính các gia số tọa độ của các cạnh và tọa độ của các điểm theo chiều thuận và chiều nghịch

1. Đường chuyền phù hợp

Tính các gia số tọa độ theo chiều thuận:
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Tính tọa độ các điểm đường chuyền theo chiều thuận:
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Tính các gia số tọa độ theo chiều nghịch:
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Tính tọa độ các điểm đường chuyền theo chiều nghịch:


[image: image37.wmf]00

111111

(x)()cos(180);(y)(y)sin(180);i,n1,......

,2;

iNiNiiiNiNii

xSSn

aa

------

=+±=+±=-


2. Đa giác đường chuyền khép kín

Tính các gia số tọa độ theo chiều thuận:
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Tính tọa độ các điểm đường chuyền theo chiều thuận:
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Tính các gia số tọa độ theo chiều nghịch:
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Tính tọa độ các điểm đường chuyền theo chiều nghịch:
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Bước 3. Kiểm tra và tìm kiếm góc đo thô

Hạn sai của sai số khép phương vị
[image: image44.wmf](W)
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, t=2.5, mβ là sai số trung phương đo góc được xác định theo tiên nghiệm.

Nếu Wα < (Wα)cp thì trong các góc đo không có góc đo nào chứa sai số thô.

Nếu Wα > (Wα)cp thì trong các góc đo có góc đo chứa sai số thô, khi đó tiến hành tìm kiếm sai số thô như sau:

Tại điểm đường chuyền i có đo góc tiến hành tính các hiệu các tọa độ của các điểm được tính theo chiều thuận và chiều nghịch. 
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Và tính đại lượng
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Đối với tất cả các góc đo của đường chuyền, góc đo chứa sai số thô sẽ thuộc điểm nào có đại lượng M nhỏ nhất. 
Bước 4. Kiểm tra cạnh đo chứa sai số thô

Khi không tìm kiếm thấy sự tồn tại góc đo chứa sai số thô ở bước 3, tiến hành kiểm tra sự có mặt của cạnh đo chứa sai số thô.

Tính các sai số khép tọa độ theo chiều thuận:
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Đối với đa giác đường chuyền, các sai số khép tọa độ được tính theo công thức sau:
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Tính sai số khép tọa độ tương đối
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Trong đó S⅀ là tổng chiều dài cạnh đo của đồ hình lưới đa giác đường chuyền 
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So sánh sai số khép tọa độ tương đối tính được với hạn sai cho phép theo cấp hạng của đường chuyền. Nếu vượt hạn sai cho phép thì khẳng định trong đồ hình lưới có trị đo cạnh chứa sai số thô. Tìm kiếm cạnh đo chứa sai số thô như sau:


- Tìm các cạnh có gia số hoành độ Δxi = Si.cosαi có cùng dấu với đại lượng fx và đồng thời gia số tung độ Δyi = Si.sinαi có cùng dấu với đại lượng fy.


- Với k cạnh tìm được ở trên, tính các đại lượng:
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Nếu cạnh nào có giá trị dtgαj nhỏ nhất là cạnh có chứa sai số thô.
1.2.4 Phương pháp bình sai truy hồi
Lý thuyết bình sai truy hồi do Giáo sư Markuze IU.I đề xuất năm 1979[27], .

Giả sử khi đưa vào bình sai lưới trắc địa với vector các trị đo 
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và ma trận trọng số đảo 
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, trong lưới sẽ thêm các trị đo mới biểu diễn dưới dạng hai vector 
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Phương trình số hiệu chỉnh trị đo mới có dạng sau [27]:
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Với 
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Theo lý thuyết bình sai truy hồi ma trận biến đổi có dạng sau [27]:
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Vector ẩn số được xác định theo công thức sau
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và 
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Để  nhận biết được trị đo cần thiết và trị đo dư, chúng ta dựa vào số 
[image: image68.wmf]i
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 như sau [27]:
Nếu 
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Nếu 
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Trong trường hợp 
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 là trị đo dư, để kiểm tra sự xuất hiện sai số thô của trị đo 
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 chúng ta  sử dụng công thức sau :
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trong đó, m là sai số trung phương trọng số đơn vị và được xác định tiên nghiệm; t hệ số 
[image: image76.wmf](23)
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1.2.5 Phương pháp ước lượng vững 


1.2.4.1 Phương pháp đánh giá M

Giả thiết các trị đo
[image: image77.wmf],1
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 là độc lập , vector ẩn số là
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X

, phương trình  số hiệu chỉnh có dạng sau [18]:
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trong đó 
[image: image80.wmf]i
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 là vectơ hệ số 1xt.
Theo phương trình số hiệu chỉnh dạng (1.34), hàm số 
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 của ước lượng M có thể viết ở dạng sau
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Theo nguyên tắc ước lượng tự nhiên lớn nhất của ước lượng M và lấy hàm ρ có dạng (1.35), thì 
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Lấy đạo hàm biểu thức trên ta được 
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Từ (1.36), mỗi cách chọn hàm số ρ(vi) khác nhau sẽ có cách ước lượng bền vững khác nhau. Ở đây chọn hàm số ρ(vi) có dạng 
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Theo Huber P.J ta có  
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Giải hệ phương trình theo phương pháp số bình phương nhỏ nhất, giả sử sau (k-1) lần bình sai lặp, nhận được vector số hiệu chỉnh V và tọa độ các điểm sau bình sai.
Theo (1.38), (1.39) và (1.40) ta thu được hệ phương trình chuẩn cho hai loại trị đo không chứa sai số thô và trị đo chứa sai số thô.

 Nhận xét:

- Đối với các trị đo không chứa sai số thô, hệ số và số hạng tự do của phương trình số hiệu chỉnh trị đo có dạng
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và không thay đổi trong quá trình bình sai lặp.

- Đối với các trị đo chứa sai số thô, hệ số, số hạng tự do và trọng số của trị đo của phương trình số hiệu chỉnh ở bước lặp thứ k được tính theo công thức sau 
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Như vậy, đối với mỗi trị đo trong bình sai lặp thì hệ số 
[image: image95.wmf],
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 không thay đổi, chỉ có trọng số của các trị đo chứa sai số thô thay đổi.
Giải hệ phương trình chuẩn của hai loại trị đo trên sẽ thu được vector số hiệu chỉnh V(k). Quá trình bình sai lặp dừng lại khi thỏa mãn điều kiện 
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Theo lý thuyết của phương pháp này, sau khi bình sai lặp những trị đo không chứa sai số thô thì giá trị tuyệt đối của số hiệu chỉnh sẽ tiến tới không, còn các trị đo chứa sai số thô thì giá trị tuyệt đối của số hiệu chỉnh sẽ tiến tới sai số thô. Do vậy, dựa vào tính chất này co thể phát hiện các trị đo chứa sai số thô.
1.2.4.2 Một số hàm phổ biến
1. Hàm Tukey 
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trong đó 
[image: image103.wmf].
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2. Hàm Hampel  
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[image: image110.wmf] Trong đó 
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Chương 2
ỨNG DỤNG THUẬT TOÁN ROBUST PHÁT HIỆN SAI SỐ THÔ TRONG HỖN HỢP LƯỚI TỰ DO MẶT ĐẤT - GPS
2.1 Thuật toán ước lượng vững (Robust)
2.1.1 Phương pháp bình phương nhỏ nhất lặp và trị tuyệt đối của sai số
Có nhiều phương pháp ước lượng M, để thuận tiện trong tính toán và lập trình người ta sử dụng phương pháp tính toán tương tự như bình sai theo phương pháp bình phương nhỏ nhất. GS. Zhou Jiangwen đã đề xuất nguyên tắc ước lượng M trong trường hợp các trị đo độc lập không cùng độ chính xác có dạng sau [18]:
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trong đó 
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 là vectơ hệ số 1xt.
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Chọn 
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đặt 
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Đặt 
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  biểu thức (2.5) có dạng
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Hoặc
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Thay 
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vào (2.7), được phương trình chuẩn của một ước lượng M là 
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Trong đó 
[image: image126.wmf]P

 là ma trận trọng số tương đương, do GS. Zhou Jiangwen đề xuất. Khi 
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 Ẩn số thu được của ước lượng vững M là
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Như vậy, sau khi đã chọn hàm số ρ, ma trận trọng số vững 
[image: image130.wmf]i
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 là hàm của số hiệu chỉnh 
[image: image131.wmf]v
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. Do đó khi ước lượng vững cần phải tiến hành thay thế trọng số và tính lặp nhiều lần để tìm nghiệm.
2.1.2 Phương pháp thay thế chọn trọng số tương đương hai hệ số
Mô hình trọng số tương đương hai hệ số do Yang Yuanxi (2002) đề xuất có dạng sau [18]:
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 trong đó: 
[image: image133.wmf]ij
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là trọng số tương quan của trị đo; 
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 là hệ số giảm trọng số tự thích ứng và hệ số thu nhỏ,
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trong đó: 
[image: image140.wmf]i
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 là sai số đã tiêu chuẩn hóa, c là hằng số, 
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2.2 Mô hình thuật toán ước lượng vững hỗn hợp lưới tự do mặt đất - GPS

2.2.1 Trị đo trong lưới hỗn hợp mặt đất - GPS

Trị đo trong hỗn hợp lưới tự do mặt đất - GPS bao gồm:


- Trị đo góc bằng 
[image: image142.wmf]b



- Trị đo cạnh ngang 
[image: image143.wmf]ij
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- Trị đo GPS.
2.2.1.1 Trị đo góc bằng 

Trong hệ tọa độ vuông góc phẳng, góc bằng 
[image: image144.wmf]b

 có mối quan hệ với tọa độ điểm ( x, y)  như sau [2]:
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Từ phương trình (2.9), ta có phương trình số hiệu chỉnh góc dạng tuyến tính như sau:
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trong đó:

        

a, b là các hệ số hướng được tính:     
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  là số hạng tự do được tính:
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trong đó, 
[image: image151.wmf]'

b

 là giá trị góc đo.
2.2.1.2 Trị đo chiều dài cạnh
Mối quan hệ giữa chiều dài cạnh và tọa độ điểm ( x, y) trong hệ tọa độ vuông góc phẳng  như sau [2]:
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trong đó: xj, yj, xi, yi là tọa độ sau bình sai của các điểm i, j.

Dạng tuyến tính của (2.13), có dạng phương trình số hiệu chỉnh cạnh ngang như sau  [2]:
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trong đó, số hạng tự đo 
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2.2.1.3 Trị đo GPS
Trị đo trong lưới GPS là các thành phần của vector cạnh (baselines vector) 
[image: image156.wmf]X
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 trong hệ tọa độ WGS 84. Bài toán bình sai hỗn hợp trị đo mặt đất và trị đo GPS được thực hiện trong hệ tọa độ vuông góc phẳng. Do vậy, các thành phần 
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của vector cạnh (baselines) được chuyển về hệ tọa độ vuông góc phẳng có dạng 
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Với mỗi vector cạnh ∆x, ∆y  lập được 2  phương trình số hiệu chỉnh dạng sau [2]: 
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trong đó, v∆x, v∆y : số hiệu chỉnh cho gia số toạ độ trong hệ tọa độ vuông góc phẳng
dx, dy, dz: số hiệu chỉnh toạ độ của điểm cần xác định trong hệ tọa độ vuông góc phẳng x0, y0, là toạ độ gần đúng của các điểm cần xác định
2.2.2 Trọng số của trị đo 

2.2.3.1 Trọng số của trị đo mặt đất 


Trọng số của trị đo mặt đất bao gồm trọng số của trị đo góc bằng 
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và trị đo chiều dài cạnh 
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được tính như sau [2]:
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trong đó:  
[image: image168.wmf]b
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 là sai số trung phương đo góc bằng, 
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 là sai số trung phương đo chiều dài cạnh, được tính dựa vào các tham số a, b của máy toàn đạc điện tử theo công thức 
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2.2.3.2 Trọng số của trị đo GPS


Tương tự như trị đo GPS 
[image: image171.wmf]X
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, trọng số của trị đo GPS cũng phải tính chuyển từ hệ WSG 84 về hệ tọa độ vuông góc phẳng. Thông thường ma trận trọng số của trị đo GPS được xác định dựa vào ma trận hiệp phương sai 
[image: image173.wmf]XYZ
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 của các cạnh. Tuy nhiên, khi bình sai lưới GPS trong hệ WSG 84, sai số trung phương đơn vị trọng số 
[image: image174.wmf]GPS
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 thường lớn hơn 1 nhiều lần, điều này cho thấy các ma trận hiệp phương sai 
[image: image175.wmf]XYZ

C

 của các cạnh chưa phản ánh đúng sai số đo GPS. Do đó, ma trận trọng số trị đo GPS được tính như sau:
- Bình sai lưới GPS, tính 
[image: image176.wmf]GPS

m

.
- Ma trận hiệp phương sai trong hệ WSG 84 được tính theo công thức [1]: 
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-Ma trận trọng số trong hệ tọa độ vuông góc phẳng được tính theo công thức [1], [2]: 
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trong đó: T, 
[image: image179.wmf]XYZ
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tương ứng là ma trận xoay và ma trận hiệp phương sai trong hệ WSG 84.
2.2.3 Một số phương pháp ước lượng vững hỗn hợp lưới tự do mặt đất - GPS 
Để thuận tiện trong tính toán, các trị đo của lưới được thực hiện trong hệ tọa độ vuông góc phẳng với hai phương pháp như sau:
2.2.3.1 Phương pháp 1
Bước 1: Bình sai lưới GPS trong hệ tọa độ vuông góc không gian địa tâm, thu được các giá trị tọa độ X, Y, Z và sai số trung phương trọng số đơn vị 
[image: image180.wmf]1.
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Bước 2: Tính chuyển tọa độ (X, Y, Z ) và ma trận hiệp phương sai từ hệ tọa độ vuông góc không gian địa tâm về hệ tọa độ vuông góc phẳng  (x, y). 
Bước 3: Chuyển  thành các baselines thành gia số tọa độ ∆x, ∆y.

Bước 4: Ước lượng vững hỗn hợp lưới tự do mặt đất - GPS.
2.2.3.2 Phương pháp 2

Bước 1: Từ kết quả đo GPS qua xử lý giải cạnh, đọc các tham số như: ∆X, ∆Y, ∆Y, toạ độ (X, Y, Z) các điểm, ma trận hiệp phương sai của các Baseline.

Bước 2: Tính chuyển ∆X, ∆Y, ∆Y, toạ độ (X, Y, Z) các điểm, ma trận hiệp phương sai của các baselines về hệ toạ độ phẳng.

Bước 3: Ước lượng vững hỗn hợp lưới tự do mặt đất - GPS.
Sơ đồ các bước giải phương pháp 1
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Hình 2.1. Sơ đồ các bước giải phương pháp 1
Sơ đồ các bước giải phương pháp 2
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Hình 2.2. Sơ đồ các bước giải phương pháp 2

2.2.3.2 Bình sai lưới GPS trong hệ tọa độ vuông góc không gian địa tâm

Giả sử, ta ứng dụng mô hình bài toán bình sai gián tiếp lưới GPS trong hệ địa tâm, các bước bình sai như sau [2]:
Bước 1:  Xử lý cạnh

Bước 2: Kiểm tra sai số khép 

a.Sai số khép tọa độ
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b.Sai số khép tọa độ tổng hợp: 

[image: image186.wmf]2

Z

2

Y

2

X

XYZ

f

f

f

f

+

+

=


  
         
(2.21)

c.Sai số khép tương đối : 
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Bước 3: Lập hệ phương trình số hiệu chỉnh

Mỗi trị đo baseline bao gồm (ΔXij, ΔYij, ΔZij ) và ma trận hiệp phương sai CXYZ . Do đó, mỗi trị đo GPS có 3 phương trình số hiệu chỉnh dạng sau:

VΔXij=-dXi + dXj + (
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VΔYij=-dYi + dYj + (
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VΔZij=-dZi + dZj + (
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Biểu thức (2.23) có thể viết dạng sau:
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(2.24)

trong đó:         
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với     

lx = (
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lz = (
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Bước 4:  Tính ma trận trọng số P của hệ phương trình :
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với ma trận hiệp phương sai Ci là:
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Bước 5: Lập hệ phương trình chuẩn mở rộng và tính 
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trong đó: R = ATPA; b = ATPL; CT là ma trận định vị.
Biểu thức (2.29), có thể viết dưới dạng 
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Ma trận hệ số của (2.30) có ma trận nghịch đảo dạng ma trận khối như sau:
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Từ (2.31), suy ra
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Do vậy, ma trận 
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được tính theo công thức
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Trong đó, B là ma trận hệ số trong phép chuyển đổi tọa độ Helmert có dạng 
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Bước 6: Giải hệ phương trình chuẩn mở rộng, nghiệm có dạng
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Bước 7: Tính trị đo, ẩn số sau bình sai

a.Trị đo sau bình sai:
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b.Tọa độ sau bình sai:
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Bước 8: Đánh giá độ chính xác sau bình sai

a..Dãy trị đo sau bình sai
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trong đó:  n là số baselines; m là số điểm cần xác định; d là bậc tự do của lưới;
b.Sai số vị trí điểm
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c.Sai số trung phương của hàm số:  
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trong đó 
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2.2.3.4 Các phép chuyển đổi tọa độ

1. Tính chuyển từ hệ tọa độ trắc địa (B, L, H) sang hệ tọa độ vuông góc không gian (X, Y, Z)
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với N = 
[image: image226.wmf]22
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, e: tâm sai thứ nhất của Ellipsoid tính theo công thức 
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2. Tính chuyển từ tọa độ vuông góc không gian (X, Y, Z) sang hệ tọa độ trắc địa (B, L, H)
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Trong công thức trên B được tính nhích dần
3. Tính chuyển từ tọa độ trắc địa (B, L, H) sang hệ tọa độ vuông góc phẳng (x, y, h)
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trong đó: Xo là chiều dài cung kinh tuyến từ xích đạo đến độ vĩ B.

Hiệu độ kinh  [image: image231.wmf]o
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 là độ kinh của kinh tuyến trung ương (L0 = 1050)

m0 là tỷ lệ biến dạng trên kinh tuyến trung ương, với phép chiếu UTM khi m0=0.9996 (múi chiếu 60), m0=0.9999 (múi chiếu 30).
        
      
t=tgB                                                                     (2.48) 
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4. Tính chuyển từ hệ tọa độ vuông góc phẳng (x, y, h) sang hệ tọa độ trắc địa (B, L, H) 
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Công thức tính hiệu độ kinh trắc địa l
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(2.52)
trong đó: B0 là độ vĩ gần đúng ứng với chiều dài cung kinh tuyến là x/m0
t0=tgB0               
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e: tâm sai thứ nhất của Ellipsoid tính theo cong thức (2.45)
Độ vĩ B0 ứng với chiều dài cung kinh tuyến là x/m0 được tính theo công thức:
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trong đó
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e: tâm sai thứ nhất của Ellipsoid tính theo công thức (2.45)

e' : là tâm sai thứ 2 của Ellipsoid, được tính theo công thức:
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 (2.59)
Giá trị B0 tính theo công thức (2.57) có đơn vị tính là radial. Khi tính toán phải áp dụng phương pháp tính lặp vì giá trị B0 nằm ở cả hai vế. Cũng có thể áp dụng công thức tính chiều dài cung kinh tuyến theo phương pháp lặp để tìm B0, công thức có dạng:
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Sau khi tính được hiệu độ kinh l theo công thức (2.52) ta tính độ kinh theo công thức sau: 



L= L0 + l 




 (2.61)

với L0 là độ kinh của kinh tuyến trung ương múi chiếu

5. Chuyển đổi ma trận hiệp phương sai từ hệ tọa độ vuông góc không gian (X Y Z) sang hệ tọa độ phẳng (x, y, h)


Từ mô hình chuyển đổi:



C
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Ta có công thức tính chuyển ma trận hiệp phương sai
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2.2.3.5 Các bước ước lượng vững hỗn hợp lưới tự do mặt đất - GPS kết hợp thuật toán Robust trong hệ tọa độ vuông góc phẳng
1. Lập hệ phương trình số hiệu chỉnh


[image: image252.wmf]VAXL
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- Phương trình số hiệu chỉnh góc bằng có dạng (2.9)
- Phương trình số hiệu chỉnh cạnh ngang có dạng (2.10)
- Phương trình số hiệu chỉnh trị đo GPS có dạng (2.16)
2. Lập hệ phương trình chuẩn

Hệ phương trình chuẩn có dạng sau:
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trong đó
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[image: image259.wmf]GPS
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 được xác định theo công thức (2.19)
3. Lập và giải hệ phương trình chuẩn mở rộng


Do det(R)=0, do đó hệ (2.59) có vô số nghiệm. Vì vậy không thể giải được theo các phương pháp thông thường. Nhưng có thể xác định được vector nghiệm riêng bằng cách đưa vào một hệ điều kiện ràng buộc có dạng  [2]:
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Hệ điều kiện (2.67) phải thỏa mãn điều kiện:

·  Số lượng điều kiện bằng số khuyết trong mạng lưới.

·  Các hàng của ma trận 
[image: image261.wmf]T
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phải độc lập tuyến tính với các hàng của ma trận A.

Kết hợp (2.66) và (2.67), sẽ thu được hệ phương trình chuẩn mở rộng.





[image: image262.wmf]0

0

T

C

RXb

CXL

ì

D+=

í

D+=

î







(2.68)

Biểu thức (2.68), có thể viết dưới dạng 
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Ma trận hệ số của (2.69) có ma trận nghịch đảo dạng ma trận khối như sau:
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Từ (2.70), suy ra
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Do vậy, ma trận 
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Khi P=E biểu thức (2.72), có dạng
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Trong đó, B là ma trận hệ số trong phép chuyển đổi tọa độ Helmert có dạng
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với
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Vector nghiệm được xác định theo công thức
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· TH1: Lặp trọng số cho toàn bộ trị đo 
Từ V(1) tính 
[image: image274.wmf]1
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, ma trận trọng số tương đương mới là 
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Từ 
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, tiếp tục giải hệ phương trình chuẩn, tính thay thế tương tự, cho đến khi giá trị sai lệch nghiệm của hai lần liên tiếp phải phù hợp với hạn sai theo yêu cầu thì dừng tính;

Kết quả cuối cùng của ẩn số 
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 và số hiệu chỉnh V là
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· TH2. Lặp trọng số theo điều kiện 

Sau khi xác định được vector nghiệm 
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 theo (2.72), tính được vector số hiệu chỉnh của trị đo 
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theo các công thức sau :

·  Khi các trị đo độc lập, hệ số trọng số vững 
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được tính theo công thức Yang Y., He., Xu G(2001) 
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·  Khi các thành phần của baseline phụ thuộc nhau hệ số trọng số vững 
[image: image289.wmf]w
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 được tính theo công thức Yang Yuanxi(2002)
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Trong đó 
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là hệ số giảm trọng số tương ứng và hệ số thu nhỏ, 
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 là số hiệu chỉnh đã tiêu chuẩn hóa 
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Tiếp tục giải hệ phương trình chuẩn (2.72) được 
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Tương tự, từ 
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giải hệ phương trình chuẩn (2.72) tính thay thế tương tự, cho đến khi giá trị sai lệch nghiệm 2 lần giải liên tiếp nhỏ hơn 
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Kết quả cuối cùng thu được 
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5. Phân tích số hiệu chỉnh sau bình sai phát hiện sai số thô
Đối với các mạng lưới lớn có nhiều trị đo, sau khi bình sai cần xác định một số giá trị đặc trưng thống kê như sau :
a. Tính tổng đại số các số hiệu chỉnh.

b. Tính số hiệu chỉnh có trị tuyệt đối lớn nhất và bé nhất.

c.Xác định quy luật phân phối giá trị của các số hiệu chỉnh trong khoảng từ giá trị số hiệu chỉnh nhỏ nhất đến số hiệu chỉnh lớn nhất.
d. Sử dụng điều kiện 
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 kết hợp với biểu đồ các số hiệu chỉnh để phát hiện sai số thô.
Trong đó 
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2.3 Tính toán thực nghiệm

2.3.1 Sơ đồ lưới, số liệu đo
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Hình 2.3. Sơ đồ lưới
Cấu trúc file số liệu


LUOI     LANG     SON               

     LUOI     LANG     SON               

 0     6     21     13     0     13
 3     2     1     0          

A     2417315.811     449593.368                    

B     2416086.686     448877.389                    

C     2416010.194     450018.822                    

D     2415367.624     449648.910                    

II    2416760.012     451235.831                    

III   2416128.486     451276.862                    

II    A     III   16     29     28     

III   A     C     36     41     44     

C    
A     D     16     25     32     

D     A     B     31     55     59     

A     B     C     63     39     39     

C     B     D     39     04     04     

B     C     A     67     58     53     

A     C     II    76     28     22     

II    C     III   26     13     12     

III   C     D     125    20     25     

D     C     B     63     59     06    

B     D     A     45     20     14     

A     D     C     31     36     32     

C     D     II    18     48     42     

II     D    III   16     09     54    

III   II     D    52     17     52     

D     II     C    09     37     39     

C     II     A    50     20     22     

D     III    C    19     41     01     

C     III    A    40     36     38     

A     III    II   51     14     40     

A     II     1736.142                    

A     III    2060.344                    

A     C      1374.665                    

A     D      1950.120                    

A     B      1422.016                    

B     C      1146.267                    

B     D      1057.447                    

D     C      741.560                    

D     II     2111.439                    

D     III    1795.962                    

III   C      1262.079                    

III   II     631.971                    

II    C      1429.63   
A             II            -556.6338    1644.4959 

 662523.5      207380.77    -134814.32 

A             III           -1187.3926   1683.7887
 249198.67     123812.74    -74210.85 

C             A              1306.5587  -427.3429
 716644.77     301874.62    -290986.29 

D             A              1949.2788   -57.4428 

 653998.44     283556.46    -267802.67 

A             B             -1228.4575  -716.2580 

 527200.92     223063.18    -215015.27 

C             B              78.1006    -1143.6042
 741366.06     274501.84    -265268.98 

D             B              720.8175   -773.7040 

 716417.8      268320.22    -260454.02 

D             C              642.7157    369.9057 

 1300204.07    406835.11    -285487.57 

D             II             1392.6398   1587.0519 

 662461.77     201390.05    -146088.16 

III           D             -761.8866   -1626.3422 

 617078.35     190987.58    -146333.61 

III           C             -119.1719   -1256.4478 

 733831.61     228321.45    -172934.3 

III           II             630.7521   -39.2961 

 878708.71     284216.44    -215020.05 

C             II             749.9289    1217.1464 

 815671.02     245148.44    -177959.21

2.3.2 Nội dung tính toán thực nghiệm

2.3.2.1 Tính chuyển trị đo GPS, trọng số trị đo GPS và ước lượng chính xác trọng số trị đo GPS.
Bảng 2.1 Gia số tọa độ và trọng số của trị đo GPS trong hệ tọa độ vuông góc phẳng

	N0
	Tên cạnh
	Gia số tọa độ
	Trọng số

	
	Điểm đầu
	Điểm cuối
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	PX
	PY
	PXY

	1
	A
	II
	-556.6338964   
	1644.495982
	662523.5
	207380.77    
	-134814.32

	2
	A
	III
	-1187.392679   
	1683.788788
	249198.67     
	123812.74    
	-74210.85 



	3
	C
	A
	1306.558746  
	-427.3429291
	716644.77     
	301874.62    
	-290986.29

	4
	D
	A
	1949.27886   
	-57.44288033
	653998.44     
	283556.46    
	-267802.67

	5
	A
	B
	-1228.457585  
	-716.2580189
	527200.92     
	223063.18    
	-215015.27

	6
	C
	B
	78.10065163  
	-1143.604246
	741366.06     
	274501.84    
	-265268.98

	7
	D
	B
	720.817544   
	-773.7040461
	716417.8      
	268320.22    
	-260454.02

	8
	D
	C
	642.7157826   
	369.9057717
	1300204.07    
	406835.11    
	-285487.57

	9
	D
	II
	1392.639883   
	1587.051973
	662461.77     
	201390.05    
	-146088.16

	10
	III
	D
	-761.8866302  
	-1626.342278
	617078.35     
	190987.58    
	-146333.61

	11
	III
	C
	-119.1719895  
	-1256.447865
	733831.61     
	228321.45    
	-172934.3

	12
	III
	II
	630.7521938
	-39.29619388
	878708.71     
	284216.44    
	-215020.05

	13
	C
	II
	749.9289439   
	1217.146431
	815671.02     
	245148.44    
	-177959.21


2.3.2.2.Khảo sát sự ảnh hưởng của sai số thô đến trị đo 

1.Lưới đo góc - cạnh - GPS(21 góc, 13 cạnh, 13 baselines)
a.Lặp toàn bộ
· Trường hợp 6 trị đo chứa sai số thô

Bảng 2.17: Độ lệch số hiệu chỉnh của trị đo khi tập dữ liệu đo có 6 trị đo chứa sai số thô
	N0
	  Trị đo
	Gán sai số thô

     (X)
	Số hiệu chỉnh của trị đo Vi

	
	
	
	Không chứa sai số thô
	                                             Chứa sai số thô
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	1
	1
	
	-0.73
	-0.88
	0.15
	-0.90
	0.17
	-0.90
	0.17
	-0.90
	0.17
	-0.90
	0.17
	-0.90
	0.17

	2
	2
	
	5.84
	5.78
	0.06
	5.76
	0.08
	5.76
	0.08
	5.75
	0.09
	5.75
	0.09
	5.75
	0.09

	3
	3
	
	-6.32
	-6.46
	0.14
	-5.89
	0.43
	-5.89
	0.43
	-5.89
	0.43
	-5.89
	0.43
	-5.89
	0.43

	4
	4
	
	-1.93
	-1.65
	0.28
	-2.20
	0.27
	-2.21
	0.28
	-2.20
	0.27
	-2.20
	0.27
	-2.20
	0.27

	5
	5
	
	6.06
	5.95
	0.11
	6.12
	0.06
	6.12
	0.06
	6.12
	0.06
	6.12
	0.06
	6.12
	0.06

	6
	6
	X
	-5.24
	-14.52
	9.28
	-16.81
	11.57
	-19.80
	14.56
	-22.80
	17.56
	-25.80
	20.56
	-28.80
	23.56

	7
	7
	
	-0.81
	-0.84
	0.03
	-1.03
	0.22
	-1.02
	0.21
	-1.03
	0.22
	-1.03
	0.22
	-1.03
	0.22

	8
	8
	
	1.39
	1.68
	0.29
	1.66
	0.27
	1.66
	0.27
	1.66
	0.27
	1.66
	0.27
	1.66
	0.27

	9
	9
	
	1.63
	1.55
	0.08
	1.55
	0.08
	1.55
	0.08
	1.55
	0.08
	1.55
	0.08
	1.55
	0.08

	10
	10
	X
	-1.36
	-10.92
	9.56
	-12.58
	11.22
	-15.57
	14.21
	-18.58
	17.22
	-21.58
	20.22
	-24.58
	23.22

	11
	11
	
	1.15
	1.53
	0.38
	0.40
	0.75
	0.39
	0.76
	0.40
	0.75
	0.40
	0.75
	0.40
	0.75

	12
	12
	
	5.11
	5.22
	0.11
	4.88
	0.23
	4.89
	0.22
	4.88
	0.23
	4.88
	0.23
	4.88
	0.23

	13
	13
	
	2.98
	2.77
	0.21
	3.52
	0.54
	3.52
	0.54
	3.52
	0.54
	3.52
	0.54
	3.52
	0.54

	14
	14
	
	-1.63
	-1.19
	0.44
	-2.17
	0.54
	-2.18
	0.55
	-2.18
	0.55
	-2.18
	0.55
	-2.18
	0.55

	15
	15
	
	2.10
	2.09
	0.01
	2.00
	0.10
	2.00
	0.10
	2.00
	0.10
	2.00
	0.10
	2.00
	0.10

	16
	16
	
	0.93
	1.08
	0.15
	1.44
	0.51
	1.44
	0.51
	1.44
	0.51
	1.44
	0.51
	1.44
	0.51

	17
	17
	
	3.35
	3.56
	0.21
	3.21
	0.14
	3.20
	0.15
	3.21
	0.14
	3.21
	0.14
	3.21
	0.14

	18
	18
	
	-2.50
	-2.58
	0.08
	-2.52
	0.02
	-2.52
	0.02
	-2.52
	0.02
	-2.52
	0.02
	-2.52
	0.02

	19
	19
	
	-1.12
	-0.98
	0.14
	-1.25
	0.13
	-1.25
	0.13
	-1.25
	0.13
	-1.25
	0.13
	-1.25
	0.13

	20
	20
	
	-4.86
	-5.01
	0.15
	-4.97
	0.11
	-4.97
	0.11
	-4.97
	0.11
	-4.97
	0.11
	-4.97
	0.11

	21
	21
	
	-2.05
	-2.18
	0.13
	-2.23
	0.18
	-2.23
	0.18
	-2.23
	0.18
	-2.23
	0.18
	-2.23
	0.18

	22
	22
	
	3.30
	2.43
	0.87
	2.58
	0.72
	2.57
	0.73
	2.58
	0.72
	2.58
	0.72
	2.58
	0.72

	23
	23
	
	4.42
	3.28
	1.14
	3.58
	0.84
	3.57
	0.85
	3.58
	0.84
	3.58
	0.84
	3.58
	0.84

	24
	24
	X
	6.33
	-4.24
	10.57
	3.22
	3.11
	-9.79
	16.12
	-12.78
	19.11
	-15.78
	22.11
	-18.78
	25.11

	25
	25
	
	1.37
	-0.64
	2.01
	-0.27
	1.64
	-0.27
	1.64
	-0.27
	1.64
	-0.27
	1.64
	-0.27
	1.64

	26
	26
	
	2.64
	1.29
	1.35
	0.66
	1.98
	0.69
	1.95
	0.65
	1.99
	0.65
	1.99
	0.65
	1.99

	27
	27
	
	0.38
	0.07
	0.31
	0.07
	0.31
	0.06
	0.32
	0.07
	0.31
	0.07
	0.31
	0.07
	0.31

	28
	28
	
	-0.74
	0.05
	0.79
	-3.27
	2.53
	-3.32
	2.58
	-3.27
	2.53
	-3.27
	2.53
	-3.28
	2.54

	29
	29
	X
	0.27
	-10.10
	10.37
	-10.27
	10.54
	-13.26
	13.53
	-16.27
	16.54
	-19.27
	19.54
	-22.27
	22.54

	30
	30
	
	1.46
	-2.89
	4.35
	1.30
	0.16
	1.35
	0.11
	1.30
	0.16
	1.30
	0.16
	1.31
	0.15

	31
	31
	
	-2.00
	-5.19
	3.19
	-0.12
	1.88
	-0.06
	1.94
	-0.12
	1.88
	-0.12
	1.88
	-0.12
	1.88

	32
	32
	
	3.14
	2.17
	0.97
	2.17
	0.97
	2.19
	0.95
	2.16
	0.98
	2.16
	0.98
	2.16
	0.98

	33
	33
	
	3.40
	1.85
	1.55
	1.84
	1.56
	1.84
	1.56
	1.84
	1.56
	1.84
	1.56
	1.85
	1.55

	34
	34
	
	-1.28
	-3.62
	2.34
	-3.67
	2.39
	-3.64
	2.36
	-3.67
	2.39
	-3.67
	2.39
	-3.67
	2.39

	35
	35
	
	-0.57
	-0.19
	0.38
	-0.68
	0.11
	-0.69
	0.12
	-0.68
	0.11
	-0.68
	0.11
	-0.68
	0.11

	36
	36
	
	-2.56
	-3.36
	0.80
	-3.36
	0.80
	-3.38
	0.82
	-3.36
	0.80
	-3.36
	0.80
	-3.36
	0.80

	37
	37
	X
	4.42
	15.41
	10.99
	17.93
	13.51
	20.92
	16.50
	23.93
	19.51
	26.93
	22.51
	29.93
	25.51

	38
	38
	
	0.03
	0.03
	0.00
	0.06
	0.03
	0.04
	0.01
	0.06
	0.03
	0.06
	0.03
	0.06
	0.03

	39
	39
	
	1.45
	-0.52
	1.97
	-0.04
	1.50
	-0.03
	1.48
	-0.04
	1.50
	-0.04
	1.50
	-0.04
	1.50

	40
	40
	
	-2.33
	-3.30
	0.97
	-3.33
	1.01
	-3.29
	0.96
	-3.34
	1.02
	-3.34
	1.01
	-3.34
	1.01

	41
	41
	
	-2.79
	-4.90
	2.11
	-4.37
	1.59
	-4.37
	1.58
	-4.37
	1.59
	-4.37
	1.59
	-4.37
	1.59

	42
	42
	X
	0.24
	5.77
	5.53
	14.31
	14.08
	17.40
	17.16
	20.31
	20.08
	23.32
	23.08
	26.32
	26.08

	43
	43
	
	-0.84
	0.01
	0.85
	0.69
	1.52
	0.67
	1.50
	0.69
	1.52
	0.69
	1.52
	0.69
	1.52

	44
	44
	
	-1.19
	0.03
	1.22
	0.14
	1.32
	0.10
	1.29
	0.14
	1.33
	0.14
	1.33
	0.14
	1.33

	45
	45
	
	1.13
	0.01
	1.12
	1.15
	0.03
	1.14
	0.02
	1.15
	0.03
	1.15
	0.03
	1.15
	0.03

	46
	46
	
	-0.21
	0.03
	0.24
	0.10
	0.32
	0.12
	0.33
	0.10
	0.32
	0.10
	0.31
	0.10
	0.31

	47
	47
	
	0.11
	-1.15
	1.26
	0.04
	0.06
	0.03
	0.08
	0.04
	0.06
	0.04
	0.06
	0.04
	0.06

	48
	48
	
	2.20
	-0.06
	2.25
	5.60
	3.40
	5.65
	3.45
	5.61
	3.41
	5.61
	3.41
	5.61
	3.41

	49
	49
	
	0.09
	-0.05
	0.14
	0.00
	0.09
	0.00
	0.09
	0.00
	0.09
	0.00
	0.09
	0.00
	0.09

	50
	50
	
	-3.16
	-5.66
	2.50
	-0.08
	3.08
	-0.04
	3.12
	-0.07
	3.09
	-0.07
	3.09
	-0.06
	3.10

	51
	51
	
	1.73
	-0.01
	1.73
	0.03
	1.70
	0.03
	1.70
	0.03
	1.70
	0.03
	1.70
	0.03
	1.70

	52
	52
	
	-1.20
	-5.47
	4.27
	0.08
	1.28
	0.15
	1.35
	0.08
	1.28
	0.09
	1.28
	0.09
	1.28

	53
	53
	
	-1.19
	-1.06
	0.13
	-1.11
	0.08
	-1.11
	0.08
	-1.11
	0.08
	-1.11
	0.08
	-1.11
	0.08

	54
	54
	
	-3.89
	-0.43
	3.46
	-6.00
	2.11
	-6.07
	2.18
	-6.00
	2.11
	-6.01
	2.12
	-6.01
	2.12

	55
	55
	
	0.05
	0.03
	0.02
	0.03
	0.01
	0.03
	0.02
	0.03
	0.01
	0.03
	0.01
	0.03
	0.01

	56
	56
	
	4.31
	5.27
	0.97
	5.28
	0.97
	5.26
	0.95
	5.29
	0.98
	5.29
	0.98
	5.29
	0.98

	57
	57
	
	1.60
	-0.01
	1.61
	-0.02
	1.62
	-0.02
	1.62
	-0.02
	1.62
	-0.02
	1.62
	-0.02
	1.62

	58
	58
	
	0.80
	0.00
	0.80
	-0.03
	0.84
	-0.03
	0.83
	-0.03
	0.83
	-0.03
	0.83
	-0.03
	0.83

	59
	59
	
	-3.21
	-4.80
	1.59
	-4.82
	1.61
	-4.81
	1.60
	-4.81
	1.61
	-4.81
	1.61
	-4.81
	1.60

	60
	60
	
	1.74
	-0.04
	1.77
	-0.07
	1.81
	-0.04
	1.78
	-0.08
	1.81
	-0.08
	1.81
	-0.08
	1.81


b. Lặp chọn lọc.
· Trường hợp 6 trị đo chứa sai số thô

Bảng 2.18: Độ lệch số hiệu chỉnh của trị đo khi tập dữ liệu đo có 6 trị đo chứa sai số thô
	N0
	  Trị đo
	Gán sai số thô

     (X)
	Số hiệu chỉnh của trị đo Vi

	
	
	
	Không chứa sai số thô
	                                             Chứa sai số thô
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	1
	1
	
	-0.73
	-0.75
	0.02
	-0.75
	0.02
	-0.76
	0.03
	-0.77
	0.04
	-0.77
	0.04
	-0.78
	0.05

	2
	2
	
	5.84
	5.60
	0.24
	5.53
	0.31
	5.46
	0.38
	5.38
	0.46
	5.31
	0.53
	5.24
	0.60

	3
	3
	
	-6.32
	-6.39
	0.07
	-6.41
	0.09
	-6.46
	0.14
	-6.50
	0.18
	-6.54
	0.22
	-6.57
	0.25

	4
	4
	
	-1.93
	-1.92
	0.01
	-1.89
	0.04
	-1.91
	0.02
	-1.90
	0.03
	-1.90
	0.03
	-1.89
	0.04

	5
	5
	
	6.06
	6.34
	0.28
	6.39
	0.33
	6.54
	0.48
	6.64
	0.58
	6.74
	0.68
	6.84
	0.78

	6
	6
	X
	-5.24
	-14.34
	9.10
	-17.38
	12.14
	-20.45
	15.21
	-23.50
	18.26
	-26.54
	21.30
	-29.59
	24.35

	7
	7
	
	-0.81
	-1.03
	0.22
	-1.09
	0.28
	-1.17
	0.36
	-1.24
	0.43
	-1.31
	0.50
	-1.38
	0.57

	8
	8
	
	1.39
	1.57
	0.18
	1.66
	0.27
	1.67
	0.28
	1.72
	0.33
	1.77
	0.38
	1.82
	0.43

	9
	9
	
	1.63
	1.76
	0.13
	1.80
	0.17
	1.84
	0.21
	1.88
	0.25
	1.92
	0.29
	1.97
	0.34

	10
	10
	X
	-1.36
	-10.70
	9.34
	-13.88
	12.52
	-16.97
	15.61
	-20.09
	18.73
	-23.22
	21.86
	-26.35
	24.99

	11
	11
	
	1.15
	1.40
	0.25
	1.51
	0.36
	1.62
	0.47
	1.73
	0.58
	1.83
	0.68
	1.94
	0.79

	12
	12
	
	5.11
	4.93
	0.18
	4.88
	0.23
	4.82
	0.29
	4.76
	0.35
	4.70
	0.41
	4.64
	0.47

	13
	13
	
	2.98
	3.01
	0.03
	2.99
	0.01
	3.01
	0.03
	3.01
	0.03
	3.01
	0.03
	3.01
	0.03

	14
	14
	
	-1.63
	-1.48
	0.15
	-1.39
	0.24
	-1.35
	0.28
	-1.28
	0.35
	-1.22
	0.41
	-1.16
	0.47

	15
	15
	
	2.10
	2.19
	0.09
	2.23
	0.13
	2.26
	0.16
	2.30
	0.20
	2.33
	0.23
	2.36
	0.26

	16
	16
	
	0.93
	0.91
	0.02
	0.91
	0.02
	0.90
	0.03
	0.89
	0.04
	0.88
	0.05
	0.88
	0.05

	17
	17
	
	3.35
	3.42
	0.07
	3.47
	0.12
	3.47
	0.12
	3.50
	0.15
	3.52
	0.17
	3.55
	0.20

	18
	18
	
	-2.50
	-2.42
	0.08
	-2.44
	0.06
	-2.36
	0.14
	-2.34
	0.16
	-2.31
	0.19
	-2.28
	0.22

	19
	19
	
	-1.12
	-1.01
	0.11
	-0.96
	0.16
	-0.95
	0.17
	-0.92
	0.20
	-0.88
	0.24
	-0.85
	0.27

	20
	20
	
	-4.86
	-4.93
	0.07
	-4.99
	0.13
	-4.97
	0.11
	-4.99
	0.13
	-5.01
	0.15
	-5.03
	0.17

	21
	21
	
	-2.05
	-2.17
	0.12
	-2.18
	0.13
	-2.24
	0.19
	-2.28
	0.23
	-2.32
	0.27
	-2.36
	0.31

	22
	22
	
	3.30
	5.01
	1.71
	5.52
	2.22
	6.14
	2.84
	6.71
	3.41
	7.27
	3.97
	7.84
	4.54

	23
	23
	
	4.42
	6.83
	2.41
	7.50
	3.08
	8.43
	4.01
	9.22
	4.80
	10.02
	5.60
	10.82
	6.40

	24
	24
	X
	6.33
	-1.14
	7.47
	6.01
	0.32
	-6.10
	12.43
	-8.58
	14.91
	-11.07
	17.40
	-13.55
	19.88

	25
	25
	
	1.37
	2.74
	1.37
	2.91
	1.54
	3.58
	2.21
	4.01
	2.64
	4.44
	3.07
	4.87
	3.50

	26
	26
	
	2.64
	2.67
	0.03
	2.48
	0.16
	2.68
	0.04
	2.68
	0.04
	2.68
	0.04
	2.67
	0.03

	27
	27
	
	0.38
	0.59
	0.21
	0.58
	0.20
	0.59
	0.21
	0.60
	0.22
	0.60
	0.22
	0.61
	0.23

	28
	28
	
	-0.74
	0.26
	1.00
	0.61
	1.35
	0.95
	1.69
	1.29
	2.03
	1.63
	2.37
	1.97
	2.71

	29
	29
	X
	0.27
	-8.93
	9.20
	-12.02
	12.29
	-15.30
	15.57
	-18.46
	18.73
	-21.62
	21.89
	-24.77
	25.04

	30
	30
	
	1.46
	0.78
	0.68
	0.46
	1.00
	0.18
	1.28
	-0.11
	1.57
	-0.40
	1.86
	-0.68
	2.14

	31
	31
	
	-2.00
	-2.96
	0.96
	-3.36
	1.36
	-3.75
	1.75
	-4.13
	2.13
	-4.51
	2.51
	-4.89
	2.89

	32
	32
	
	3.14
	3.05
	0.09
	3.09
	0.05
	3.10
	0.04
	3.12
	0.02
	3.14
	0.00
	3.15
	0.01

	33
	33
	
	3.40
	4.11
	0.71
	4.32
	0.92
	4.58
	1.18
	4.82
	1.42
	5.05
	1.65
	5.29
	1.89

	34
	34
	
	-1.28
	-1.53
	0.25
	-1.61
	0.33
	-1.58
	0.30
	-1.61
	0.33
	-1.65
	0.37
	-1.68
	0.40

	35
	35
	
	-0.57
	-1.69
	1.13
	-1.83
	1.26
	-2.45
	1.88
	-2.83
	2.26
	-3.20
	2.64
	-3.58
	3.01

	36
	36
	
	-2.56
	-1.14
	1.42
	-0.65
	1.91
	-0.20
	2.36
	0.27
	2.83
	0.74
	3.30
	1.20
	3.76

	37
	37
	X
	4.42
	11.61
	7.18
	14.26
	9.84
	16.39
	11.97
	18.78
	14.36
	21.17
	16.75
	23.56
	19.14

	38
	38
	
	0.03
	1.69
	1.66
	2.26
	2.24
	2.78
	2.76
	3.33
	3.30
	3.88
	3.85
	4.43
	4.40

	39
	39
	
	1.45
	2.52
	1.06
	2.52
	1.06
	3.29
	1.83
	3.67
	2.21
	4.05
	2.59
	4.42
	2.97

	40
	40
	
	-2.33
	-4.00
	1.68
	-4.50
	2.18
	-5.00
	2.68
	-5.51
	3.18
	-6.02
	3.69
	-6.53
	4.21

	41
	41
	
	-2.79
	-1.49
	1.29
	-1.35
	1.44
	-0.70
	2.09
	-0.30
	2.49
	0.11
	2.89
	0.51
	3.30

	42
	42
	X
	0.24
	6.76
	6.52
	8.84
	8.60
	10.99
	10.75
	13.12
	12.88
	15.25
	15.01
	17.38
	17.14

	43
	43
	
	-0.84
	-1.74
	0.90
	-1.81
	0.97
	-2.33
	1.49
	-2.63
	1.79
	-2.92
	2.08
	-3.22
	2.38

	44
	44
	
	-1.19
	0.29
	1.48
	0.80
	1.98
	1.30
	2.49
	1.81
	3.00
	2.32
	3.51
	2.83
	4.02

	45
	45
	
	1.13
	1.29
	0.16
	1.22
	0.09
	1.47
	0.34
	1.55
	0.42
	1.63
	0.51
	1.71
	0.59

	46
	46
	
	-0.21
	-0.41
	0.20
	-0.41
	0.19
	-0.40
	0.18
	-0.40
	0.18
	-0.40
	0.19
	-0.40
	0.19

	47
	47
	
	0.11
	0.50
	0.39
	0.57
	0.46
	0.70
	0.59
	0.81
	0.70
	0.92
	0.81
	1.03
	0.92

	48
	48
	
	2.20
	1.20
	1.00
	0.78
	1.41
	0.44
	1.75
	0.08
	2.12
	-0.29
	2.48
	-0.64
	2.84

	49
	49
	
	0.09
	0.32
	0.23
	0.47
	0.38
	0.35
	0.25
	0.37
	0.28
	0.39
	0.30
	0.42
	0.33

	50
	50
	
	-3.16
	-3.96
	0.80
	-4.38
	1.22
	-4.73
	1.57
	-5.10
	1.94
	-5.46
	2.29
	-5.81
	2.65

	51
	51
	
	1.73
	1.89
	0.17
	1.90
	0.17
	1.93
	0.20
	1.96
	0.23
	1.98
	0.26
	2.01
	0.28

	52
	52
	
	-1.20
	-2.25
	1.05
	-2.68
	1.48
	-3.08
	1.89
	-3.49
	2.29
	-3.89
	2.69
	-4.29
	3.09

	53
	53
	
	-1.19
	-0.66
	0.52
	-0.46
	0.73
	-0.24
	0.95
	-0.03
	1.16
	0.17
	1.36
	0.38
	1.56

	54
	54
	
	-3.89
	-3.08
	0.81
	-2.73
	1.16
	-2.40
	1.49
	-2.08
	1.81
	-1.76
	2.14
	-1.44
	2.46

	55
	55
	
	0.05
	0.80
	0.75
	1.15
	1.10
	1.25
	1.20
	1.48
	1.43
	1.71
	1.66
	1.94
	1.89

	56
	56
	
	4.31
	4.32
	0.01
	4.25
	0.06
	4.22
	0.08
	4.19
	0.12
	4.15
	0.16
	4.11
	0.19

	57
	57
	
	1.60
	2.29
	0.69
	2.50
	0.90
	2.75
	1.15
	2.99
	1.39
	3.22
	1.62
	3.45
	1.85

	58
	58
	
	0.80
	0.56
	0.24
	0.48
	0.32
	0.40
	0.40
	0.32
	0.48
	0.25
	0.56
	0.17
	0.64

	59
	59
	
	-3.21
	-3.27
	0.06
	-3.41
	0.20
	-3.26
	0.05
	-3.25
	0.05
	-3.25
	0.05
	-3.25
	0.05

	60
	60
	
	1.74
	1.48
	0.25
	1.47
	0.26
	1.42
	0.32
	1.38
	0.36
	1.34
	0.40
	1.29
	0.44


c. So sánh và nhận xét
Biểu đồ 2.1: Độ lệch số hiệu chỉnh (6 trị đo chứa sai số thô - 6m) - Lặp chọn lọc
[image: image326.png]Do léch s6 hiéu chinh cua tri do

UWMAL

1357 911131517192123252729313335373941434547495153555759





Biểu đồ 2.2: Độ lệch số hiệu chỉnh (6 trị đo chứa sai số thô - 6m) - Lặp toàn bộ
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Bảng 2.3: Độ lệch lớn nhất và bé nhất của số hiệu chỉnh trị đo
	N0
	Đại lượng so sánh
	Lặp chọn lọc
	Lặp toàn bộ
	Giá trị sai số thô
	Số trị đo chứa sai số thô
	Tỷ lệ trị đo chứa sai số thô (%)
	Ghi chú

	
	
	
[image: image328.wmf]min

v

D


	
[image: image329.wmf]max

v

D


	
[image: image330.wmf]min

v

D


	
[image: image331.wmf]max

v

D


	
	
	
	

	1
	Góc (,,)
	24.35
	24.99
	23.22
	23.56
	24
	6
	10%
	

	2
	Cạnh(mm)
	19.88
	25.04
	22.54
	25.11
	24
	
	
	

	3
	GPS(mm)
	17.14
	17.14
	26.08
	26.08
	24
	
	
	


Nhận xét:

· Sai số thô không chỉ ảnh hưởng đến trị đo chứa sai số thô mà nó còn ảnh hưởng đến trị đo khác.
·  Ảnh hưởng của sai số thô đến các trị đo khác trong lưới theo phương pháp lặp toàn bộ trị đo nhỏ hơn phương pháp lặp chọn lọc.
·  Độ lệch số hiệu chỉnh trị đo theo phương pháp lặp toàn bộ trị đo tiến đến giá trị sai số thô gần hơn hơn so với phương pháp lặp chọn lọc.
2.3.2.3  Khảo sát khả năng phát hiện sai số thô và lựa chọn hàm điều kiện phát hiện sai số thô.

Hàm điều kiện: 
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; trong đó  chọn c=1.5 và t=3.
1. Lưới đo góc - cạnh - GPS(21góc, 7 cạnh, 6 baselines)
Biểu đồ 2.4: Số hiệu chỉnh của dãy trị đo không chứa sai số thô
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a. Lặp toàn bộ

Biểu đồ 2.5: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 4 trị đo chứa sai số thô (9m)
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Biểu đồ 2.6: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 4 trị đo chứa sai số thô (10m)
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Biểu đồ 2.7: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 5 trị đo chứa sai số thô (9m)
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Biểu đồ 2.8: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 5 trị đo chứa sai số thô (10m)
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b. Lặp chọn lọc

Biểu đồ 2.9: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 4 trị đo chứa sai số thô ( 9m)
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Biểu đồ 2.10: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 4 trị đo chứa sai số thô ( 10m)
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Biểu đồ 2.11: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 5 trị đo chứa sai số thô ( 9m)
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Biểu đồ 2.12: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 5 trị đo chứa sai số thô ( 10m)
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c. So sánh và nhận xét
Tiến hành gán ngẫu nhiên sai số thô cho 4 và 5 trị đo tương ứng: Góc 6, cạnh 1, 
[image: image351.wmf]2
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và góc 6, 10, cạnh 1, 
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, 
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 với các bước nhảy 3m, 4m, 5m,6m, 7m, 8m, 9m, 10m (m=3). Ước lượng vững theo hai phương pháp lặp trọng số và hai hàm điều kiện, kết quả tính toán thực nghiệm như sau (số trị đo chứa sai số thô nhỏ hơn hoặc bằng 10% số trị đo thừa): 

- Nếu sai số thô lớn hơn hoặc bằng 9m, nếu sử dụng hàm điều kiện 
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thì cả hai phương pháp lặp phát hiện được khoảng  75% trị đo chứa sai số thô.


Kết luận:

Đối với lưới đo góc - cạnh - GPS nên sử dụng phương pháp lặp toàn bộ kết hợp với hàm điều kiện 
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2..Lưới đo góc - cạnh - GPS(21góc, 13 cạnh, 13 baselines)

Biểu đồ 2.13: Số hiệu chỉnh của dãy trị đo không chứa sai số thô
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a. Lặp toàn bộ

Biểu đồ 2.14: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 6 trị đo chứa sai số thô (5m)
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Biểu đồ 2.15: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 6 trị đo chứa sai số thô (6m)
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b. Lặp chọn lọc
Biểu đồ 2.16: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 6 trị đo chứa sai số thô (5m)
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Biểu đồ 2.17: Phát hiện sai số thô của tập trị đo có 6 trị đo chứa sai số thô (6m)
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c. So sánh và nhận xét

Tiến hành gán ngẫu nhiên sai số thô cho 6 trị đo tương ứng: Góc 6, góc10 cạnh 1, cạnh 8, 
[image: image366.wmf]2
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, 
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Y
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 với các bước nhảy 3m, 4m, 5m,6m, 7m, 8m, 9m, 10m (m=3). Ước lượng vững theo hai phương pháp lặp trọng số và hai hàm điều kiện, kết quả tính toán thực nghiệm như sau (số trị đo chứa sai số thô nhỏ hơn hoặc bằng 10% số trị đo thừa): 

- Nếu sai số thô lớn hơn hoặc bằng 5m, nếu sử dụng hàm điều kiện 
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thì cả hai phương pháp lặp phát hiện được khoảng  80% trị đo chứa sai số thô.


Kết luận: Đối với lưới đo góc - cạnh - GPS nên sử dụng phương pháp lặp toàn bộ kết hợp với hàm điều kiện 
[image: image369.wmf]0

>

-

i

v

i

cm

v


TÀI LIỆU THAM KHẢO

Tiếng việt

1.Đặng Nam Chinh, Vũ ĐìnhToàn, Lê thị Thanh Tâm (2012), Bình sai lưới trắc địa. Nhà xuất bản Khoa học và Kỹ thuật, Hà Nội.

2. Hoàng Ngọc Hà (2006), Bình sai tính toán lưới trắc địa và GPS. Nhà xuất bản khoa học kỹ thuật , Hà Nội.

3. Hoàng Ngọc Hà, Trương Quang Hiếu (1999), Cơ sở toán học xử lý số liệu trắc địa. Nhà xuất bản giao thông vận tải, Hà Nội.
4. Hà Minh Hòa (2013), Phương pháp bình sai truy hồi với phép biến đổi xoay. Nhà xuất bản khoa học và kỹ thuật.

5. Trương Quang Hiếu, Lưu Anh Tuấn (2014), Cơ sở toán học của lý thuyết sai số và phương pháp bình sai trắc địa. Nhà xuất bản giao thông vận tải, Hà Nội.

6.Phạm Hoàng Lân,  (2012), Trắc địa cao cấp đại cương. Nhà xuất bản Khoa học và Kỹ thuật, Hà Nội.

7. Lưu Anh Tuấn (2014), “Bình sai lưới tự do hỗn hợp mặt đất-GPS kết hợp thuật toán Robust”. Tạp chí Tài nguyên và Môi trường, số (11), Hà Nội. 
8. Lưu Anh Tuấn (2015), “Nghiên cứu mô hình bình sai lưới tự do hỗn hợp mặt đất-GPS kết hợp thuật toán Robust trong điều kiện Việt nam”, Báo cáo đề tài nghiên cứu khoa học cấp Trường, mã số T15-29. 
9. Lưu Anh Tuấn (2014), “Nghiên cứu ứng dụng Robust Kalman Filtering trong bình sai lưới trắc địa”. Tuyển tập báo cáo hội nghị khoa học lần thứ ,Trường Đại học Mỏ - Địa chất, Hà Nội.
Tiếng nước ngoài

10. Box.G.E.P (1953),  Non-normality and test on variances. Biometrika, 40,318-35

11. Huber, P. J (1964), Robust estimation of a location parameter. Annals of Mathematical Statistics, 35, pp. 73-101. 

12. Huber, P. J (1972),  Robust statistics - A review. Annals of Mathematical Statistics, 43, pp. 1041-1067. 

13. Huber, P. J (1981),  Robust Statistics.  John Wiley & Sons, New York. 

14. Hampel F.R , Ronchetti E.M, Rousseeuw P.J and Stahel W.A (1986),  Robust Statistics, the Approach based on the influence .functions. Wiley and Sons. New York.

15. Krarup T, K. Kubik , J.Juhl (1980) Gotterdammerung over least squares adjustment. Proc. 14th congress of ISP, Hamburg.

16. Rousseeuw P.J, LeroyA.M (1987), Robust regression and outlier detection. Wiley, New York.

17. Tukey I.W (1962), The future of data analysis. Ann. Math. Statist. 1962, vol.33,pp.1-67

18. Wang X., Tao B., Qiu W., Yao Y (2006),  Advanced surveying adjustment. (Phan Văn Hiến dịch). 
19. Zhow J., Huang Y., Yang Y (1995),  The least square method  resistance error. Publishing house of Huazhong of University of  industry, Wuhan. 

20. Y.Yang (1999), Robust estimation of geodetic datum transformation.Journal of geodesy, 73:268-274.

21. Yang Y (1994), Robust estimation for dependent observations. Mans. Geod. 19: 10-17. 

22. Yang Y, He H and Xu G (2001a), Adaptively robust filtering for kinematic geodetic positioning.Journal of Geodesy, 75(2/3): 109-116. 
23. Yang Y, Lijie Song, Tianhe Xu (2002), Robust estimation for the Adjustment of Correlated GPS Network. Journal of Geodesy, China.
24. Koch, K. R. (2014), Robust estimations for the nonlinear Gauss Helmert model by the expectation maximization algorithm. Journal of Geodesy, 88(3), 263-271.

25. Koch KR (2013),  Robust estimation by expectation maximization algorithm. J Geod 87(2):107-116. 

26. Koch KR, Kargoll B (2013), Expectation maximization algorithm for the variance-inﬂation model by applying the t-distribution. J Appl Geod 7:217-22  
27. Markuze Y.I, Hoang Ngoc Ha, Bình sai các mạng lưới không gian mặt đất và vệ tinh. Mockva “ Nhedra”-1984.
28. Markuze Y.I, (1995), Tìm kiếm các sai số thô của các trị đo và số liệu gốc khi bình sai truy hồi các mạng lưới trắc địa mặt đất và vệ tinh. Tạp chí Trắc địa và Bản đồ, N11, 1995.(tiếng nga). 

29. Anh Tuan Luu., Ngoc Giang Le (2016), Application of weighting robust estimation in geodetic networks. Bach Khoa publishing house.

30. Anh Tuan Luu (2016), Application of correlation robust estimation in adjustment of geodetic networks. Bach Khoa publishing house.

� EMBED Equation.DSMT4  ���





Tính 


X, Y, Z 





Trị đo GPS





Trị đo mặt đất





Bình sai lưới GPS





Tính chuyển ma trận hiệp Phương sai





Trị đo GPS trong hệ vuông góc phẳng





Kết quả





Tính chuyển


Baseline → ∆x, ∆y 





Ước lượng vững phát hiện sai số thô





Bắt đầu





Nhập số liệu





Tính � EMBED Equation.DSMT4  ���





Tính chuyển


X,Y,Z → x,y 





Bình sai hỗn hợp


trong hệ tọa độ phẳng





Kiểm tra sai số thô





Bắt đầu





Trị đo GPS





Trị đo mặt đất





Xử lý giải cạnh





Tính chuyển ma trận hiệp Phương sai





Trị đo GPS trong hệ vuông góc phẳng





Kết quả





Tính chuyển


Baseline → ∆x, ∆y 





Ước lượng vững phát hiện sai số thô





Nhập số liệu





Tính chuyển


X,Y,Z → x,y 





Bình sai hỗn hợp


trong hệ tọa độ phẳng





Kiểm tra sai số thô





� EMBED Equation.DSMT4 ���








1
21

_1537732034.unknown

_1593930796.unknown

_1593933646.unknown

_1595510470.unknown

_1595510816.unknown

_1595511755.unknown

_1595513406.unknown

_1595655617.unknown

_1595511882.unknown

_1595511905.unknown

_1595511502.unknown

_1595511674.unknown

_1595511388.unknown

_1595510630.unknown

_1595510737.unknown

_1595510524.unknown

_1593973266.unknown

_1594293980.unknown

_1594713629.unknown

_1594713660.unknown

_1594295033.unknown

_1594713329.unknown

_1594295320.unknown

_1594295019.unknown

_1594239547.unknown

_1594241302.unknown

_1594293968.unknown

_1594240321.unknown

_1594241021.unknown

_1594217232.unknown

_1594237431.unknown

_1593952140.unknown

_1593972296.unknown

_1593972993.unknown

_1593973053.unknown

_1593972604.unknown

_1593971254.unknown

_1593947961.unknown

_1593951362.unknown

_1593951970.unknown

_1593950797.unknown

_1593950807.unknown

_1593948298.unknown

_1593933901.unknown

_1593934536.unknown

_1593933710.unknown

_1593932014.unknown

_1593932891.unknown

_1593933476.unknown

_1593933611.unknown

_1593933343.unknown

_1593932085.unknown

_1593932167.unknown

_1593932053.unknown

_1593931578.unknown

_1593931931.unknown

_1593931962.unknown

_1593931663.unknown

_1593931171.unknown

_1593931428.unknown

_1593930963.unknown

_1537969891.unknown

_1539325703.unknown

_1587906181.unknown

_1591014153.unknown

_1592830971.unknown

_1593924681.unknown

_1593930416.unknown

_1593866367.unknown

_1593866845.unknown

_1593866972.unknown

_1593866800.unknown

_1592832388.unknown

_1593458270.unknown

_1591193889.unknown

_1591193921.unknown

_1591198167.unknown

_1591193920.unknown

_1591188618.unknown

_1591193880.unknown

_1591014211.unknown

_1587906323.unknown

_1590991150.unknown

_1590991151.unknown

_1587906326.unknown

_1590589540.unknown

_1587906315.unknown

_1587906318.unknown

_1587906304.unknown

_1587905324.unknown

_1587906162.unknown

_1587906172.unknown

_1587905629.unknown

_1587906088.unknown

_1587906100.unknown

_1587905335.unknown

_1587887699.unknown

_1587888169.unknown

_1541319355.unknown

_1537970136.unknown

_1538344741.unknown

_1539323556.unknown

_1539323762.unknown

_1538344771.unknown

_1538344945.unknown

_1538344374.unknown

_1538344445.unknown

_1537991307.unknown

_1537991315.unknown

_1537970157.unknown

_1537970021.unknown

_1537970089.unknown

_1537970104.unknown

_1537970054.unknown

_1537969938.unknown

_1537970000.unknown

_1537969921.unknown

_1537771153.unknown

_1537775462.unknown

_1537779060.unknown

_1537793532.unknown

_1537969307.unknown

_1537792921.unknown

_1537793504.unknown

_1537792911.unknown

_1537778943.unknown

_1537779059.unknown

_1537778439.unknown

_1537778450.unknown

_1537778433.unknown

_1537773674.unknown

_1537775279.unknown

_1537775438.unknown

_1537773709.unknown

_1537773739.unknown

_1537772342.unknown

_1537773366.unknown

_1537773547.unknown

_1537772458.unknown

_1537771749.unknown

_1537771524.unknown

_1537769209.unknown

_1537770818.unknown

_1537771111.unknown

_1537770790.unknown

_1537733579.unknown

_1537768695.unknown

_1537733292.unknown

_1537733005.unknown

_1537617084.unknown

_1537647455.unknown

_1537649691.unknown

_1537651194.unknown

_1537651378.unknown

_1537651808.unknown

_1537651368.unknown

_1537649958.unknown

_1537650474.unknown

_1537649749.unknown

_1537649282.unknown

_1537649429.unknown

_1537649444.unknown

_1537649337.unknown

_1537649108.unknown

_1537649207.unknown

_1537647885.unknown

_1537641879.unknown

_1537646258.unknown

_1537646274.unknown

_1537646833.unknown

_1537646266.unknown

_1537641946.unknown

_1537646223.unknown

_1537646229.unknown

_1537642155.unknown

_1537646164.unknown

_1537641988.unknown

_1537641923.unknown

_1537641935.unknown

_1537641892.unknown

_1537617241.unknown

_1537641823.unknown

_1537641868.unknown

_1537617256.unknown

_1537617203.unknown

_1537617218.unknown

_1537617103.unknown

_1537600854.unknown

_1537612486.unknown

_1537612609.unknown

_1537612613.unknown

_1537613447.unknown

_1537614905.unknown

_1537615028.unknown

_1537615138.unknown

_1537614217.unknown

_1537612615.unknown

_1537612616.unknown

_1537612617.unknown

_1537612614.unknown

_1537612611.unknown

_1537612612.unknown

_1537612610.unknown

_1537612494.unknown

_1537612495.unknown

_1537612487.unknown

_1537602362.unknown

_1537612484.unknown

_1537612485.unknown

_1537612449.unknown

_1537612482.unknown

_1537612450.unknown

_1537612431.unknown

_1537600863.unknown

_1429102347.unknown

_1537337193.unknown

_1537338259.unknown

_1537339154.unknown

_1537535098.unknown

_1537600376.unknown

_1537534745.unknown

_1537339255.unknown

_1537338982.unknown

_1537339027.unknown

_1537338390.unknown

_1537337291.unknown

_1537338253.unknown

_1537337266.unknown

_1537337284.unknown

_1537337257.unknown

_1537013679.unknown

_1537219597.unknown

_1537337158.unknown

_1537337166.unknown

_1537219654.unknown

_1537219646.unknown

_1537084412.unknown

_1537084422.unknown

_1537084456.unknown

_1537084436.unknown

_1537084445.unknown

_1537077634.unknown

_1537078162.unknown

_1537078475.unknown

_1537078603.unknown

_1537081011.unknown

_1537078544.unknown

_1537078261.unknown

_1537077808.unknown

_1537077164.unknown

_1537077204.unknown

_1537014382.unknown

_1537013123.unknown

_1537013401.unknown

_1430331190.unknown

_1430831928.unknown

_1430831944.unknown

_1429102594.unknown

_1427701355.unknown

_1427718271.unknown

_1428168155.unknown

_1429102234.unknown

_1429102329.unknown

_1428318082.unknown

_1429101651.unknown

_1428254390.unknown

_1427719806.unknown

_1428167935.unknown

_1427718390.unknown

_1427716790.unknown

_1427718198.unknown

_1427718203.unknown

_1427716848.unknown

_1427718183.unknown

_1427716870.unknown

_1427701415.unknown

_1427701424.unknown

_1427701432.unknown

_1427701378.unknown

_1426714941.unknown

_1427699125.unknown

_1427701328.unknown

_1427698596.unknown

_1423835494.unknown

_1423891553.unknown

_1423891675.unknown

_1423891719.unknown

_1423893269.unknown

_1423891638.unknown

_1423835655.unknown

_1423835010.unknown

_1423835143.unknown

_1423834876.unknown

