BAO CAO HOC THUAT

MOT SO TINH CHAT CUA
NHOM TU PANG CAU
TRONG Cr

NGUYEN THI LAN HUONG - HUMG



1. PAT VAN PE

Két qua chu
yéu trong giai
doan nay la
da chira
nhirng tinh
chat to po
quan trong

cla nhém cac
ty dang cau
cua da tap
phtrc.

Giai doan dau:
twr cudi thé ky
19 cho dén
cudi thap nién
70 clia thé ky
trwdc boi cac
cong trinh cla
H. Poincare, H.
Cartan, S.
Kobayashi,...




1. PAT VAN PE

Giai doan thtr hai
hinh thanh va phat
trién tur thap nién 80
cua the ky trudc, mo
dau boi cac cong trinh
cua E. Bedford va S.
Pinchuk.

cua E. Bedford va S.
Pinchuk dugc mo
rong va phat trién boi
cac nha toan hoc nhu:
S. Krantz, A.
Kodama, F. Berteloot,
K. T. Kim, H.
Gaussier,... Phuong
phap dugc stir dung

chu yéu la phuong
phap scaling cua
Pinchuk. Thanh cong
chinh cua giai doan
nay la tac gia da phan
loai dugc cac mién bi
chan kiéu hiru han




1. PAT VAN PE

Cho Q 1a m6t mién trong C" . Tap tat ca cac tu dang cau (song chinh hinh tir Q
vao Q) caa Q, ki hiéu b1 Aut(Q) lap thanh mot nhoém vai phép toan hop thanh.
Hon nira, Aut(Q) cling 1a mdt nhom topd v topd hdi tu déu trén céc tap con
compact (tirc la topé compact-ma).




1. PAT VAN PE

Cac nghién ctru trong may thap ki
qua chi ra rang, hinh hoc cia mién
duoc xac dinh béi cau tric ctia nhom
tu déng cau, tirc 1a biét duoc nhom
Aut(Q) ta c6 thé suy ra duogc.




1. PAT VAN PE

V6i hau hét cac mién,
viéc tinh cac nhom tu
dang cau khong don

gian va moi chi thuc
hién dugc trong mot s6
trueong hop cu thé.

* Trong mat
phang
phtrc, nhom
tu dang cau
cua dia don
vi dugc tinh
toan de
dang.




1. PAT VAN PE

B4o c4o Hoc thuat trinh bay 02 van dé
1. Mot s khai niém co ban

2. Mot s6 két qua nghién ctru kinh dién




2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.1 Ham f duoc goi la C-kha vi tai diém Zy € Qnéu ton tai gioi han

I f(zg+h) — f(20)
m
h—0 h

Trong truong hop ndy, ta nbi rang f cd dao ham theo bién phirc tai diém z, va ky hiéu

la

f(zo +h) — f(20)
h

f'(zo) = ;lll:%



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Dinh nghia 1.1.2

) Ham f duwroc goi 1& ham chinh hinh tai diém Z, néu n6 1a C-khd Vi tai mét 1an cdn ndo

do cua diem z,,

i) Ham f dwoc goi 14 chinkh hinh trong mién 2 néu n6 chinh hinh tai moi diém ciia

mién ay.

iii) Tdp hop cac ham chinh hinh trong mién QKy hiéu 1a H(£).



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Dinh nghia 1.1.3

i) Ham f: 2, >, dwoc goi 1a ham song chink hinh néu n6 1a mét song anh chink hinh
tir €2 vao £2,.

ii) Neu 2, = Q, = Q thi f duoc goi | tw dang cau ciia Qva ky hiéu 1a Aut().



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.4 Ham u: Q—R (hodc C) duwoc goi 1a diéu hoa néu né 1a C2 va

0°u 0%u d0%u

Au = 0.

ox2 Y ay2 = %5207




2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.5 Ham u: ©2—R (hodc C) duwoc goi | diéu hoa duwdi néu né 1a C2 va

A _62u+02u_402u>0
YT oxz T ayz T Yaz0z°

Vidu 3. Ham u(x, y) = x2 + y2 1a diéu hoa dudi trén R2.



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.6 Goi (2 1a mgt mién trong C". Trong mét 1an cdn dii bé U

cua diém bién p e AR, ta co thé viet
QNU ={z € U:p(2)<0},
trong do pla ham thoa man Vp =0 trén 202 » U. Khi do:
i) Ham p dweoc goi la ham xdc dinh bién cua mién Qtrong lan cdn cua p.

ii) Ta nGi rang mién Q2 ¢é bién tron 16p CK (1 <k <o) tai p néu ham xac

dinh bién p tron 16p CX tai p.

iii) Bién AQ dwoc goi la tron 16p CK néu né tron 1ép CK tai moi diém.



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.7 7dp S < RN dwoc goi 12 16i néu véi moi P, Q e Sva0 <A <1thi (1
-A)P + 1Q €S.




2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Dinh nghia 1.1.8 Cho 22 =R ¢ bién trén Iép C! va p la ham xdc dinh
l6p CL. Cho p € 42, bé N s6 thuc W = (W, ....., wn) dwoC goi la véc to
phap tuyén cia bién AQtai p néu

N

> (p)w, =0

j=1 XJ

Khi do ta vietw e T(80).



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.9 Mién G < C" véi bién trén 16p C? dwoc goi la gid 16i tai
P € &G néu ton tai ham xdc dinh bién p, ticla 2 U = {p < 0} vdi U la
mot lan cgn cua p sao cho

2
0°p(p) _ -0

— W; W; =
aZiaZi Lot
i,j=1

L,(p)(w) =

vol moi w € C" thoa man




2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.10 Mién G < C" véi bién trén 16p C? dwoc goi la gid loi
chdt tai p € &G néu ton tai ham xdac dinh bién p, tic 1a 2 U = {p < 0}
vol U la mot lan can cua p sao cho

- 92p(p)

— W;
aZiaZi l
i,j=1

L,(p)(w) = w;, >0

Vi moi w € CN\{0} thova man
n

Z )
w; = 0
Ozj

Jj=1




2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.11 Mot diem p € AQ duwoc goi la diém tu quy dao néu ton tai day {fj}

cAut(£2) va 1on tai q € £2sa0 cho fi(q) — p khi j — oo.




2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.12 Cho Q2 < C" |a mdt mién tron C* va diem p e AQ. Khi dé, kiéu
D’Angelo oA, p) cua A2 tai p dwoc dinh nghia nhu sau

v(poy)
v(y)

& dé p 1a mét ham dwoc xac dinh cho Qtrong mét 1an cdn cia p, supremum dicoc ldy

7(0Q, p) = sup,

trén tat cd cac dwong cong chinkh hinh khac hdang . (C, 0) — (C", p).

Ta n6i rang p 1a diém hitu han néu (A0, p) < oo va |a diém vd han néu nguoc lai.



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.13 Cho 2 D la cdc da tap phuc.

1) Day cac anh xa chinh hinh {f }7, < Hol(€2,D)gol la phan ky compact

néu véi mai tap con compact K < €2 va mai tap con compact L <D, tén

tal jo sao cho fj(K) » L = ¢ vadl mol | > |o.

i) Mét ho F 1a khong phan ky compact néu F khéng chiza day con phan ky
compact.



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.14 Mién D dwoc goi la mién taut néu véi moi day

{f,};, < Hol(©2,D)chiza mgt day con hgl tu hoac chiza mgt day con phan

Ky compact.




2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Dinh nghia 1.1.15 Mot ham ¢ dwoc goi la ham peak da diéu hoa dudi dia
phwong tai mét diém p thuge A2 néu ton tai mét 1an cdn U cua p trong C
sao cho ¢ la da diéu hoa duwdi trén U ~ Q, lién tuc trén U nQ va théa

man

{(P( p) =0, voi moi ze (UNnQ)\{p} .

¢(z) <0



2. MOT SO KHAI NIEM CO BAN

Pinh nghia 1.1.16 (Hgi tu Caratheodory) Gid si {£2,} 1a mét day cac mién

trong da tap phirc sao cho p € ("), . Neu p 1a mgt diém trong cua (<, thi
=1 =1

hat nhan Caratheodory Q tai p cia day {£2} 1a mién lén nhdt chiza p théa

man tinh chat: méi tdp con compact ciia Q nam trong tat cd cac mien tra

ra mgt so hitu han cac mien €. Néu p khong la diém trong cua ()Q, thi
=1

nhan Caratheodory Q 1a {p}. D3y {2} dwocC goi la héi tu dén nhan cua

no tai p néu moi day con cua day {£2,} déu co clng nhan tai p.



3. MOT SO KET QUA NGHIEN CUU KINH PIEN

Két qua ¢ dién cta H. Cartan: néu £21d mét mién bi chin trong C" va nhom tu dcfng
cau Aut(€2) khong compact thi ton tai cdac diem x € €2, p_ €2 va day cdc tu dang
cau ¢; eAut(£2) sao cho limg,(x) = p,,.




3. MOT SO KET QUA NGHIEN CUU KINH PIEN

Pinh Iy 1.2.1 (Wong-Rosay) Mién bat ky 2 < C" co bién tron 16p C2, gid 16i chdit va

c6 Nhom tr dang cau khdng compact déu song chink hinh véi hinh cdu don vi trong
Cn,




3. MOT SO KET QUA NGHIEN CUU KINH PIEN

Pinh Iy 1.2.2 (Bedford-Pinchuk) Gid stz 2 < C" 1a mdt mién bi chin véi bién nhan,
gid 16i va €O kiéu hivu han. Gia sit rang hang ciia dang Levi it nhat bang n — 2 tai méi
diém bién ciia mién Q. Khi dé, néu Aut(£) 1a khdng compact thi £2song chinh hinh véi
mién:

E.={(zs..... z,) €C" |z4|> + |7,)? *+|z5)? +.....+|z,|> <1}

véGi s6 nguyén m >1 nao doé.



3. MOT SO KET QUA NGHIEN CUU KINH PIEN

Pinh ly 1.2.3 (F. Berteloot) Gid si 2 1a mét mién trong C" va cho diém
bién p.eA. Gid sir rang ton tai day {@,} cAUt(¢2) va mér diém a € 2sao
cho limgy(a) = p. Néu A2 nhan, gid l6i va co kiéu hiru hagn trong 1an can

nao dé ciia diém p. thi ©2song chinh hinh véi mién
D = {(w, z) € C% Rew + H(z,2) <0},

trong dé H la mét da thirc thuan nhat da diéu hoa duwdi trén C véi bdc 2m

(22, p=) = 2m).



3. MOT SO KET QUA NGHIEN CUU KINH PIEN

Pinh ly 1.2.4 [33] Gid s £21a mét mién trong C" Va p.. € A 1a mér diém
bién. Gid si rang
() a2 1a nhan, gid 16i trong mét 1an cdn nao dé ciia diém p.. ea2 va co
Kiéu 2m tai p..,
(b) Hang cua dang Levi it nhdt bang n — 2 tai p,
(c) Ton tai day {¢n} thugc Aut(£2) sao cho limg,(a) = p Véi diém nao
do a €0,
Khi dé6, €2song chinh hinh véi mién c6 dang sau

M, ={(W,,....w, )eC":Rew +H(wW,W,)+|w,|* +.+|w,_, [°<0}

trong dé H la mot da thirc thuan nhdt diéu hoa duwéi trén C.



3. MOT SO KET QUA NGHIEN CUU KINH PIEN

Pinh 1y 1.2.5 (H. Gaussier) Gid si £21a mgt mién trong C" va p. eAR1a
mét diém bién. Gid Sir rang pw la diém tu quy dao cua mien Q2 Khi dé, néu
bién A2 1a nhan, 16i trong mét 1an cdn cua p. va ¢ kiéu 2m tai pw thi £
song chinh hinh véi mién sau day

D={(z;,,2)eC":Rez,+ P(z) <0}

Trong dé P la mét da thirc 161 khong suy bién véi bdc <2m.



3. MOT SO KET QUA NGHIEN CUU KINH PIEN

Pinh ly 1.2.6 [35] Gid si £21a mét mién trong C" va p.eAR 1a mgt diém
bién tu quy dao cua 2. Khi do, néu AQ nhan, loi tuyén tinh dia phwong
trong mét 1an cdn cua p. va co kiéu hiu han 2m tai diém p. thi €2 song
chinh hinh véi mién sau

D={zeC":Rez, +P(z") <0}

Trong d6 P la mét da thirc khong suy bién da diéu hoa dwdi bac nhé hon

hogc bang 2m.



4. KET LUAN

1) Bao cdo hoc thuat da

g101 thiéu khai quat mot

s0 khai niém co ban nhat

vé nhom ty dang cau
trong Cn.

2) Bao cao hoc thuat cling

da gi61 thi€u duge mot s6
két qua nghién ctru kinh
dién cung nhu kho1
nguon cia cac két qua
nghién ctru do.

J




TRAN TRONG CAM ON!
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