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THIET KE TINH HUONG DAY HOC GIAI BAI TAP HINH HOC HOA HINH NHAM PHAT TRIEN
TU DUY THUAT TOAN VA NANG CAO NANG LUC GIAI QUYET VAN PE CHO SINH VIEN

Hoang Vin Tai, D6 Viét Anh

Tém tit. Trong day hoc cdc hoc phan toan & trudng Pai hoc, bén canh nhiém vu trang bi tri thifc, rén k§ ning
cho ngudi hoc, nhiém vu phit trién tw duy, day cho ngusi hoc cach nghi va nhan thifc gidi quyét vin dé ciing
dugc xem la mot trong nhitng nhi€ém vy quan trong. Van dung day hoc hgp téc trong nha trudng vira lam cho
ngudi hoc dugc tham gia tich cuc vao qua trinh kién tao tri thifc, rén luyén k¥ ning, vita tao nén phong cich
hop téc trong hoc tap, nghién cifu va cich sbng hoa nhap. Bai bdo trinh bay cic két qua nghién cifu dugdc vé
day hoc hgp tac mot chuyén dé ctia hoc phan Hinh hoc Hoa hinh: X4c dinh giao tuyén hai mit bac hai.

Tit khéa: Day hoc hop tdc, tu duy thudt todn, Hinh hoc Hoa hinh, giao tuyén, quy trinh tua thudt todn.
1. Patvande

Phat trién ning luc ngudi hoc, trong d6 c6 ning luc giai quyét vin dé va sang tao dang 1a mot trong
nhiing diém méi trong gido duc qudc t& va Viét Nam. Piéu nay khong chi ding véi gido duc phd thong ma
con ding véi gido duc Pai hoc.

Theo “Tiéu chudn vé gido duc tit nim 2000 ciia cic nha gido duc Au My~ [Bdo Gido duc thoi dai,
3/1994]: Cit nhan t6t nghiép can phai dudc rén luyén tét kha ning giao tiép, trao ddi thong tin va lam viéc
¢6 hiéu qua cao trong mot nhém cdng dong; phai co kién thiic va hiéu biét tot vé mdy tinh va cac nganh ky
thuat khac. ...

Trong cac trudng Pai hoc khéi ky thuat, hoc phan Hinh hoc Hoa hinh cung cip cho sinh vién nhiing
kién thitc cin thiét d€ biéu dién céc vat thé trong khong gian O-clit ba chidu 1én mit phing va giai cac bai
toan thudc khong gian ba chidu bang céch vé trén cac hinh biéu dién diéu d6. Nhitng kién thifc ctia mon hoc
nay 1a co s& cho viéc doc hi€u va thiét ké cac ban vé k§ thuit, phuc vu cho nghé nghiép sau niy ctia sinh
vién.

Hoc phan Hinh hoc Hoa hinh & cic truong Pai hoc khéi ki thuat doi héi ngudi hoc phai biét tu hoc (day
1a phong cach hoc & Pai hoc), biét giai quyét nhitng bai todn vé xdc dinh hinh chiéu va tinh todn céc kich
thudc ctia vat thé trén ban vé, biét hop tc, sing tao van dung va tim ra nhiing thuat toan gidi nhiing bai todn
vé Hinh hoc Hoa hinh. Tuy nhién, thuc té cho thiy da s6 sinh vién chua c6 tu duy thuit todn hodc chua van
dung tu duy thut toan trong hoc tip hoc phan Hinh hoc Hoa hinh.

Mot trong nhitng xu huéng day hoc mang lai hiéu qua cao dugc gido gidi quan tdm trong giai doan
hién nay la day hoc hgp tac. Van dung day hoc hgp tac trong nha trudng vira lam cho ngudi hoc dugc tham
gia tich cuc vao qua trinh kién tao tri thic, rén luyén ky ning, vira tao nén phong cach hop tic trong hoc
tap, nghién ctu va cach séng hoa nhap. Pa c6 nhiéu nghién ciu vé van dung day hoc hdp tic & trudng phd
thong, xong trong nhiéu trudng Pai hoc, day hoc hop tic chua dudc nhiéu cdc gido vién quan tim, c6 thé
néi téi viéc day cdc mon co ban trong trudng Pai hoc M6 - Pia chét ciing 6 tinh trang tuong tu. Chiing toi
da nghién ctiu va van dung day hoc hop tac trong chuyén dé xac dinh giao tuyén ctia hai mit bac hai trong
hoc phan Hinh hoc Hoa hinh va dudc gido vién ciing nhu sinh vién ddnh gid c6 hiéu qua.

I Tridng Dai hoc M6 - Dia chit;
e-mail: taihh.mdc@gmail.com
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Trong bai bdo nay, chiing tdi thiét ké mot pha day hoc gii bai tap 16n Hinh hoc Hoa hinh nhim ning
cao ning luc gidi quyét vin dé cho sinh vién.

2. Két qua nghién citu

Tu duy thuat toan (tu duy thuat giai) lién hé chat ché véi khai niém thuit giai. Phuong thiic tu duy nay
thé hién & nhitng hoat dong sau day: (i) Thuc hién nhiing hoat dong theo moét trinh tu x4c dinh phii hop véi
mot thudt gidi cho trude; (ii) Phan tich mot hoat dong thanh nhiing hoat dong thanh phan dudc thuc hién
theo mot trinh tu xac dinh; (iii) M6 ta chinh xdc qu4 trinh tién hanh mot hoat dong; (iv) Khai quat hoa mot
hoat dong trén nhiing d6i tuong riéng 18 thanh mot hoat dong trén mot 16p ddi tuong; (v) So sanh nhiing con
dudng khac nhau cung thuc hién mot cong viéc va phat hién con dudng t6i vu. Tu duy néi chung va tu duy
thuat giai ndi riéng chi c6 thé hinh thanh va phat trién trong hoat dong. [4;383]

Theo nghia tif dién: Hop tdc 1 cling chung siic gitip d6 14n nhau trong cong viéc, mot linh vuc nao do,
nham mot muc dich chung. Hop tic thudng dudgc t6 chiic ¢ dang cac nhém nhd sao cho cic c4 nhan lam
viéc ciing nhau dé dat dugc dén miic t6i da san phdm va thanh tich chung ctia nhém, ma thanh tich d6 gan
lién v6i muc tiéu ctia mdi c4 nhan. Trong hoc tip, mdi c4 nhan phin diu dat dudc mot két qua c6 10i nhit
cho minh, dong thdi c6 16i cho nhém clia minh, cc cd nhan nhan thiy ho ¢ thé dat dén muc tiéu ctia minh
khi va chi khi cac TV khdc ciing dat dugc diéu d6 (Deutsch, 1962). Su dit dudc cic muc tiéu ctia mdi TV
trong nhém c6 médi quan hé lién ddi, tich cuc, thudng xuyén. Trong nhém, cic cac nhan ban luan vé cong
viéc ctia nhau, ctia nhém, hd tr¢ nhau, dong vién nhau lam viéc cho tbt hon.[5;18]

Trong bai viét niy, chiing tdi vin dung phuong phap DHHT trong chuyén dé ” Giao hai mit bac hai
dang téng quat” 4p dung vdi 3 dang todn tuong giao co ban, v6i quy trinh cu thé nhu sau:

Giai doan 1: Chia nhém, phéin cong cong viéc cu thé

Nhém 1: Gém 15 sinh vién - Nghién ctiu bai toan giao hai mit nén

- Céc thanh vién trong nhém cuing nghién ctu ly thuyét chung vé giao hai mit bac hai

- TS 1 (3 thanh vién): Nghién ciiu bai toan trong trudng hop dic biét( 1 hinh chiéu ctia giao da biét), thoi
gian thyc hién: 1 ngay

- T8 2 (3 thanh vién): Nghién ctiu bai todn trong trutng hop hai nén cling mit phang ddy, thoi gian thuc
hién: 1 ngay

- T6 3 (3 thanh vién): Tong hop két qua ctia nhém 1 va nhém 2, cling vé6i gido vién so sanh, danh gid vé
phuong phap gidi hai dang toan da néu.

- TS 4(6 thanh vién): Du6i su huéng dan clia gido vién nghién citu bai todn dang tdng quat nhat, thoi
gian thuc hién: 1 ngay

Nhém 2: Gom 10 sinh vién — Nghién cifu bai todn giao mit nén va mit tru

- Nghién ctiu ly thuyét chung, so sanh, nhin xét vé bai toan dudc giao va bai toan clia nhém 1 (thuc chét
la trudng hgp dac biét ctia bai toan 1), thai gian: 0,5 ngay.

- T6 1 (5 thanh vién): Lam bai todn trong trudng hop dic biét, thoi gian: 1 ngay

- T6 2 (5 thanh vién): Két hop cling t& 1 giai bai todn trong trudng hdp tdng quat dudi sy hudng dan ctia
gido vién, thdi gian: 1 ngay

- Ca nhém cung danh gid, so sanh bai toan trong ca hai trudng hgp.

Nhém 3: Gom 10 sinh vién — Nghién cifu bai todn giao hai mit tru.

- Nghién citu ly thuyét chung vé dang giao, thdi gian: 0,5 ngay

- Gido vién dit ra mot bai toan cu thé, huéng din cach tim giao tuyén va yéu cau tim ra dudc thuit toan
cho dang toan da néu, thai gian: 1,5 ngay

Giai doan 2: Nghiém thu, ddnh gia két qua chung ctia cdc nhém

Sau thoi gian da dinh véi cdc cong viéc dudc giao, tit ca sinh vién trong I6p cling gido vién trao ddi,
ddnh gi4 v6i két qua dat dugc nhu sau:
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Bai todn 1: Giao hai mdt non [2;198].

- Vi bai toan & dang dic biét, st dung thuat toan gan diém dé xéc dinh giao tuyén

- Bé xuét thuit toan tim giao hai mit nén trong trudng hdp hai mit nén c6 hai day ciing thudéc mot mit
phéng: D€ tim giao, st dung mit phang cat phu trg qua hai dinh nén. Mit phang nay sé cit hai nén theo
cdc giao tuyén phu la cic dudng sinh. Giao ctia cic dudng sinh d6 cho ta cic diém ctia giao tuyén can tim
(Hinh 1).

Hinh 1. Hinh 2.

- Pé xuét thuit todn tim giao hai mit nén trong trudng hop tdng quat: Trong trudng hop nay dé xac dinh
giao tuyén ca hai mit nén, ta lam nhu sau (Hinh 2)

+ Xdc dinh giao tuyén g ctia hai mit phéng chita ddy ciia hai nén

+ Mit phang phu trg (R) qua hai dinh S, T ciia hai nén.

(R)yng=1

IM, IN cit cdc dudng chuin ddy nén tai cac dudng sinh giao tuyén phu SA, SB, TM, TN. Céc giao phu
d6 cat nhau cho ta cac diém 1,2,3,4 clia giao tuyén can tim.

Vi du [3;306]

VE giao tuyén ctianén S va nén T (Hinh 3)

Hinh 3.

Gia thiét cho ddy ctia nén S va nén T nam trong 2 mit phing khac nhau; nhung cé mét ddy thudc mit
phéng 75, ddy kia 12 mat phang chiéu bang. Do vay ta biét ngay cac hinh chiéu clia giao tuyén g ctia 2 mit
phéng day.
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Ta tim M la giao ctia ST véi day non S, va N 1a giao cua ST vé6i day nén T.

Mit phang phu trg o € ST va a L 73 cét 2 nén theo 4 dudng sinh. Chiing cat nhau cho ta cdc diém 1,
2,3,4.

Mit phang phu trg o di qua ST va qua dudng sinh SA ctia nén S.

Vé vét bing my = MyA,. Ta tim dudc giao diém K ctia o véi giao tuyén g ctia hai mét phing ddy. Nhu
viy o cat ddy nén T theo dudng thang KN. Cac giao tuyén phu do o cat nén T 1a TF, TE; con ¢ cit nén S
theo dudng sinh SA.

Cac dudng sinh d6 cit nhau cho ta cic diém 5, 6 clia giao tuyén can tim.

Duing cdc mit phang phu trg khac chita ST ta sé tim thém dudc cac diém khac ctia giao tuyén.

Bai todn 2: Giao mdt non va mdt tru.

- Nhén xét: Mat tru la trudng hgp dédc biét ctia mét nén khi dinh nén & vo cung, do vay day 1a trudng hop
dac biét cua bai toan 1.

- Bai toan & trudng hop dic biét ciing d4p dung thuit todn gin diém dé xac dinh giao tuyén

- P& xuit quy trinh, thuit to4n x4c dinh giao tuyén ctia hai mit trong trudng hop tong quat: ta ding
phucng phap mit phang cét phu trg, thudng chon qua dinh nén va song song dutng sinh ctia tru,

Dung dudng thang 1 qua S va 1 song song dudng sinh tru. Pudng thang 1 cit mit phang day nén va tru
tai I. Dung dudng thang A qua I va thudc (P)

Mit phing phy tr¢ (R) = (1, A)

Pudng thing A cit hai dudng cong ddy tai A, B, C, D tit d6 xdc dinh dudc cic diém 1, 2, 3, 4 clia giao
tuyen (Hinh 4).

Hinh 4. Hinh 5.

Vi du: Vé giao tuyén ctia tru xién va nén (Hinh 5) [1;221]

Hai mit da cho khdng cho ta biét dugc hinh chiéu nao ciia giao tuyén clia ching. Bai toan & dang tdng
quat. Ta phai diing cic mit cét phu trg qua dinh nén va song song véi duding sinh tru dé tim cac diém chung
cua 2 mat.

Bai todn 3: Giao ciia hai mdt tru

Pay la trudng hop dic biét clia hai dang todn trén.Trong trudng hop tdng quat nhém thao ludn va cling
dé xuét quy trinh thuét toan tim giao nhu sau: D€ gidi quyét bai toan, ta s dung mit phang cat phu trg song
song vdi dudng sinh clia mdi mét tru d6 (Hinh 6).
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Hinh 6.

Tit diém O bét ky, dung hai dudng m, n song song véi titng dudng sinh ctia hai tru. Mit phing (m, n) cit
mit phang ddy (P) ctia hai tru theo giao tuyén g. Cc mit phang phu trg song song mit phang (m, n) nén
chiing cit mit phang ddy hai tru theo giao tuyén song song g, tir d6 vé dudc cic dudng sinh giao tuyén phu.
Giao ciia chiing cho ta cic diém 1, 2, 3, 4 thudc giao tuyén.

Nhu vay véi 16p cdc bai todn da néu, phuong phap chung dé tim giao tuyén la st dung cic mit phang
phu trg thich hop cét ca hai mit bac hai d6, tit d6 tim ra cic diém thudc giao tuyén ctia hai mit.

3. Kétluan

Day hoc hgp tic mdt ndi dung nao d6 dem lai hiéu qua kép: Ngudi hoc dude tham gia tich cuc, chi dong
vao qua trinh kién tao tri thic va rén luyén ky ning, ddng thai dudc rén luyén vé phong cich hop tic. Trong
nhiing noi dung ctia hoc phan Hinh hoc Hoa hinh & trudng Pai hoc M6 - Dia chét, c¢6 nhiing noi dung van
dung dudc phuong phap day hoc nay.

Chiing t6i da nghién cifu va trién khai van dung day hoc hop tic véi chuyén dé: Xac dinh giao tuyén hai
miit bac hai va thiy r6 hiéu qui ctia né. Ngoai muc dich kép néi trén, mot muc tiéu khac nita dugc ghi nhan
12 hinh thanh va phat trién tu duy thuat todn cho ngusi hoc.
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